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ФУНКЦИЯ СЕГЕ НА НЕСПРЯМЛЯЕМОЙ ДУГЕ

Аннотация. Пусть Γ — простая жорданова дуга на комплексной плоскости. Задача о на-
хождении функции Сеге — это краевая задача об определении голоморфной в комплексной
плоскости с разрезом по Γ функции по заданному произведению ее граничных значений на
этой дуге. Решение этой задачи известно для случая, когда дуга является кусочно-гладкой.
В данной работе строится функция Сеге на неспрямляемой дуге с концами в точках ±1. В
основе построения лежат свойства преобразования Коши некоторой обобщенной функции с
носителем на дуге Γ.
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Введение

В течение последнего десятилетия было опубликовано большое число работ, посвящен-
ных применению краевой задачи Римана–Гильберта при исследовании ортогональных мно-
гочленов и различных их обобщений. При этом используется как матричная задача Ри-
мана (подход Дейфта–Чжоу, например, [1]–[4]), так и обычная краевая задача Римана и
другие связанные с ней краевые задачи для обычной (т. е. не матричной) голоморфной
функции на плоскости или на римановой поверхности [5]–[7]. Следует отметить также ра-
боты Ф.Н. Гарифьянова, где методы и идеи теории краевых задач применяются для изуче-
ния биортогональных систем функций (например, [8]). В этих исследованиях существенную
роль играет аналитическая в C \ Γ функция S(z), имеющая на заданной дуге Γ заданное
произведение своих предельных значений слева и справа:

S+(t)S−(t) = ρ(t), t ∈ Γ \ {a1, a2}, (1)

где a1,2 — концы дуги Γ. Эту функцию называют (например, [6]) функцией Сеге для этой
дуги в честь одного из создателей современной теории ортогональных многочленов Габора
Сеге. Формальное логарифмирование этого краевого условия приводит к краевой задаче
Римана

Φ+(t) + Φ−(t) = f(t), t ∈ Γ \ {a1, a2}, (2)
где Φ и f — логарифмы S и ρ соответственно. Для кусочно-гладких дуг решение такой
задачи Римана известно (например, [9], с. 442) и строится с помощью интеграла типа Коши.
Однако в случае неспрямляемой дуги Γ эта техника не работает, поскольку в определении
контурного интеграла

∫
Γ

·dz возникают определенные трудности. Так, если понимать этот

интеграл в смысле Стильтьеса, то наиболее простым достаточным (хотя и не необходимым)
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