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МАЖОРИРУЕМАЯ СХОДИМОСТЬ

ПО МЕРЕ НА ПОЛУКОНЕЧНЫХ

АЛГЕБРАХ ФОН НЕЙМАНА И СРЕДНИЕ

АРИФМЕТИЧЕСКИЕ ИЗМЕРИМЫХ ОПЕРАТОРОВ

А. М. Бикчентаев, А. А. Сабирова

Аннотация. Пусть M — алгебра фон Неймана с точным нормальным полуко-
нечным следом τ . Доказано, что каждая порядково ограниченная последователь-
ность τ -компактных операторов обладает подпоследовательностью, средние ариф-
метические которой сходятся по мере τ . Доказан некоммутативный аналог леммы
Пратта для пространства L1(M, τ). Результаты являются новыми даже для ал-
гебры M = B(H) линейных ограниченных операторов в гильбертовом простран-
стве H, снабженной каноническим следом τ = tr. Получено приложение основного

результата к пространствам Lp(M, τ), 0 < p ≤ 1. Приведены примеры, показы-
вающие необходимость перехода к средним арифметическим и существенность τ -

компактности мажорирующего оператора.
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Введение

Известно (см. пример 3.4 ниже и теорему 2.6.7 в [1]), что последователь-
ность случайных величин {ξn}

∞

n=1
на вероятностном пространстве (�,A,P) мо-

жет сходиться к нулю по вероятности, но последовательность средних арифме-

тических

{
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n

n
∑

k=1

ξk

}
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n=1

может не сходиться к нулю по вероятности. Однако

если, кроме того, {ξn}
∞

n=1
равномерно интегрируема, то 1

n

n
∑

k=1

ξk → 0 по ве-

роятности. Закон больших чисел дает сходимость средних арифметических
независимых одинаково распределенных интегрируемых случайных величин по
вероятности [2, гл. III, § 3, теорема 2]. Существование подпоследовательностей
со сходящимися средними арифметическими связано и со свойством Банаха —
Сакса для банаховых пространств. Исследования в этом контексте проведены
в [3].

Пусть M — алгебра фон Неймана с точным нормальным полуконечным
следом τ . В [4] получены результаты о сходимости средних арифметических
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