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ОБ ОПЕРАДНЫХ АНАЛОГАХ

НЕКОТОРЫХ КЛЕТОЧНЫХ КОЛЕЦ

Рассмотрим матричную линейную операду M = M(X,K) над полем K [1], и
правое действие группы G на множестве X . По тому действию можно построить
гомоморфизм операд A : KG → M , такой, что A(g1, . . . , gm)(x1 . . . xm, y) =

δx1g1,y . . . δxmgm,y. (KG(m) = K[Gm] ; эта операда изучена в [1]). Обозначим через
HX,G(m) множество всех C ∈ M(m) таких, что A(g) . . . A(g)C = CA(g) для
любого g ∈ G . HX,G = {HG,X(m)|m = 1, 2, . . .} есть подоперада операды M . Эта
конструкция является операдным обобщением алгебр смежности (клеточных колец)
схем отношений, рассмотренных в [2], с.63. Допустим, что X есть полугруппа с
единицей, а G действует так, что

(x1 · x2)g = (x1g) · (x2g), 1g = 1.

Тогда в операде KX определена подоперада
(KX)G = {(KX)G(m) ⊆ KX(m) = K[Xm]|m = 1, 2, . . .} , где
(KX)G(m) = {w ∈ K[Xm]|wg = w для всех g ∈ G} .
В частности, пусть G = Σn (группа подстановок n -й степени), X — свободная

коммутативная полугруппа с базисом x1, . . . , xn , и действие G на X таково, что
xiσ = xσ(i) . Тогда KX(m) ∼= K[x1,1, . . . , x1,n, . . . , xm,1, . . . , xm,n], и (KX)Σn = Λn,m

— кольцо мультисимметрических функций [3]. Рассмотрим в кольце KX(m) идеал
I(m) , порожденный всеми разностями
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i,j , где либо ki,j = si,j ,

либо ki,j ≡ si,j (mod 2) . Тогда I = {I(m)|m = 1, 2, . . .} есть идеал операды
KX , а группа Σn действует на (KX/I)(m) . Обозначим через Λ

(2)
n,m подкольцо

кольца (KX/I)(m) , состоящее из элементов, неподвижных относительно действия
Σn . Тогда Λ

(2)
n = {Λ(2)

n,m|m = 1, 2, . . .} является операдой. Пусть Y = {±1}n , Σn

действует на Y перестановкой компонент, P — полупрямое произведение Y и Σn .
Группа P естественным образом действует на Y справа.

Теорема. HY,P
∼= Λ

(2)
n

∼= (KY )Σn .
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