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v2n−1 = 2−22n−1
, v2n = 2−22n

, v2n+1 = 222n+1
, v2n+2 = 222n+2

.

Пусть теперь оператор T действует не только в четырех рассмотренных выше про-
странствах, но и в пространстве (не замкнутом)

N = {{ξ j }∞j=1 ∈ l2(22 j
)|

∞∑
j=1

ξ j = 0}.

Теорема. Оператор T представим в виде суммы скалярного оператора и опера-
тора B , отображающего сумму пространств в пересечение.
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ACTION OF BOUNDED OPERATORS IN SOME SPACES WITH RAREFIED WEIGHTS

M.V. Kabanko, E.L. Myagchenkova

Prof. V.I. Ovchinnikov suggested the hypothesis on connection of the “number” of interpolation spaces
with the structure of the algebra of operators in a couple (family) of spaces. More precisely, in more
spaces there are operators and the more conditions are imposed on the action of operators, the simpler
is the structure of the algebra of operators. That is, in fact, the reason for the difference in the spaces
constructed by different interpolation methods in families of more than two spaces from the case of a
pair of spaces. The example, constructed in the paper, confirms this hypothesis to some extent.
Keywords: operator algebras, families of Hilbert spaces, representation of operator algebras.
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О КРИТИЧЕСКИХ ТОЧКАХ ОБОБЩЕННЫХ ПРИВЕДЕННЫХ МОДУЛЕЙ
А.В. Казанцев1, М.И. Киндер2

1 avkazantsev63@gmail.com; Казанский (Приволжский) федеральный университет
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Исследуются условия существования критическихточек обобщенных приведенныхмо-
дулей относительно различных канонических областей.

Ключевые слова: обобщенный приведенный модуль, функция Митюка, радиус
Митюка, каноническая область, конформное отображение.

Классической задачей теории функций является построение конформных
отображений

F (w, w0) = (w −w0) f (w, w0) (1)
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плоских конечносвязных областей на канонические области в виде круга с разре-
зами фиксированных типов: круговыми концентрическими дугами, радиальными
разрезами, комбинациями тех и других и т.д. И.П. Митюк [1] указал путь построения
обобщенных приведенных модулей, связанных с функциями вида (1). Обобщенный
приведенный модуль (функция Митюка) многосвязной области D в точке w отно-
сительно канонической области ∆= F (D) определяется как

M∆(w) = 1

2π
lnΩ(w), (2)

где Ω(w) = 1/| f (w, w)| — радиус Митюка [2].
Связь функций вида (2) с внешними обратными краевыми задачами восходит

к Ф.Д. Гахову [3]. Оказалось, что наличие у функции M∆(w) критических точек эк-
вивалентно разрешимости соответствующей внешней задачи [4]. Обозначим через
Λ∆ множество всех критических точек функции M∆(w) в D; для удобства типы раз-
резов областей ∆ будем обозначать строчными латинскими буквами. Рассмотрим

Свойство А. Пусть D — плоская (n+1)-связная область, функция (1) конформно
отображает D на круг ∆ = F (D) с n разрезами фиксированного типа t . Существует
натуральное число nt , зависящее только от t и такое, что если n ≥ nt , то множество
Λ∆ не пусто.

В случае, когда ∆=∆c — единичный круг с круговыми концентрическими раз-
резами, свойство А доказано в [5] с nc = 1; переход к кольцу D = Eq = {w |q < |w | < 1}
в работе [2] позволил продвинуться в получении содержательных условий локали-
зации и минимальности числа (= 2) элементов Λ∆c .

Для единичного круга∆=∆c,r с круговыми концентрическими и радиальными
разрезами свойство А доказано в статье [6]. При этом nc,r = 2 и граница ∂D — ана-
литическая; в [7] анонсируется сохранение свойства А при переходе к жордановым
областям. В [6] также показано, что если D = Eq и F (D) = ∆r — единичный круг с
радиальным разрезом, то Λ∆r =∅. Выше отмечено, что если n = 1, то Λ∆c ̸=∅.

Оказывается, можно построить функции F1 и F2 вида (1) такие, что тип разре-
зов областей F1(Eq ) = ∆̃c и F2(Eq ) = ∆̃r сохраняется при переходе от областей ∆c и
∆r , соответственно, а внешние компоненты границ ∂∆̃c и ∂∆̃r являются звездооб-
разными кривыми специального вида, причем Λ∆̃c

=∅ и Λ∆̃r
̸=∅.

В настоящем докладе свойство А исследуется для канонических областей ∆ с
различными типами разрезов при различных условиях на граничные компоненты
их прообразов D. В двусвязном случае рассмотрен ряд примеров.

Работа выполнена при финансовой поддержке РФФИ и Правительства Респуб-
лики Татарстан в рамках научного проекта № 18-41-160017.
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ON THE CRITICAL POINTS OF THE GENERALIZED REDUCED MODULI

A.V. Kazantsev, M.I. Kinder

Existence conditions for the critical points of the generalized reduced modules with respect to various
canonical domains are studied.
Keywords: generalized reduced modulus, Mityuk’s function, Mityuk’s radius, canonical domain, conformal
mapping.
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АППРОКСИМАЦИЯ В ПРОСТРАНСТВАХ ПЕРИОДИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ
И ГИПОТЕЗА РИМАНА

В.В. Капустин1

1 kapustin@pdmi.ras.ru; С.-Петербургское отделение Математического института им. В. А. Стеклова
РАН

Обсуждаются аппроксимационные утверждения, равносильные гипотезе Римана о ну-
лях дзета-функции Римана.

Ключевые слова: подход Берлинга–Нимана к гипотезе Римана, теорема Бёрлинга
об инвариантных подпространствах, формула Дэвенпорта.

Рассматриваются различные унитарно эквивалентные модели, связанные с
подходом Берлинга–Нимана к гипотезе Римана о нулях дзета-функции Римана.

Пусть K — подпространство весового пространства

L2
1/x2(0,+∞) =

{
f :

+∞∫
0

| f (x)|2 d x

x2 <∞
}

,

состоящее из всех функций, являющихся 1-периодическими (то есть f (x+1) = f (x))
и удовлетворяющих соотношению f (x)+ f (1− x) ≡ const, x ∈ (0,1). Пусть K∗ — за-
мкнутая линейная оболочка в пространстве L2

1/x2(0,+∞) функций ρ(nx), n = 1,2, . . . ,
где ρ( · ) обозначает дробную часть вещественного числа; имеем K∗ ⊂K .

Теорема. Гипотеза Римана о нулях дзета-функции Римана равносильна соотно-
шениюK∗ =K .
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