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� ¤ ®© à ¡®â¥ ¨áá«¥¤ãîâáï â ª¨¥ ª« ááë ª®¬¯«¥ªá®¢ K0 2-¯«®áª®áâ¥© ¢ Pn [1], ¢ ª ¦¤®©
¯«®áª®áâ¨ ª®â®àëå ¨¬¥¥âáï ¥¤¨áâ¢¥ ï ªà¨â¨ç¥áª ï ¯àï¬ ï L

�
1 [2]. �â  ¯àï¬ ï ¨¢ à¨ â®

á¢ï§   á ¯«®áª®áâìî ª®¬¯«¥ªá  ¨ ¯®íâ®¬ã ¯à¨ ¨§¬¥¥¨¨ ¯ à ¬¥âà®¢ ª®¬¯«¥ªá  ®  ®¯¨áë¢ ¥â
¥ª®â®à®¥ á¥¬¥©áâ¢® ¯àï¬ëå. � ¯®¬®éìî íâ®£® á¥¬¥©áâ¢  ¢ëïáï¥âáï áâà®¥¨¥ ª®¬¯«¥ªá®¢ K0,
®¡« ¤ îé¨å â ª¨¬¨ ¯àï¬ë¬¨.

�ãáâì ª®¬¯«¥ªá K0 ¢ à¥¯¥à¥ fAIg, I = 0; 1; 2; : : : ; n ®¯à¥¤¥«ï¥âáï á¨áâ¥¬®© ãà ¢¥¨© [1]

��i
p !

p
i = 0; � = 1; 2; : : : ; n� 2; i = 0; 1; 2; p = 3; 4; : : : ; n: (1)

�àï¬ë¥ L
�
1 , � = 1; 2; : : : ; n � 2 ª®¬¯«¥ªá  K0 [1] ¡ã¤ãâ ¢ íâ®¬ á«ãç ¥ ¯à¨ ¤«¥¦ âì ªà¨¢®©

(n� 2)-£® ª« áá  q, ¨¬¥îé¥© ãà ¢¥¨¥

det k��i
p aik = 0; (2)

£¤¥ ai | â £¥æ¨ «ìë¥ ª®®à¤¨ âë ¯àï¬®© L1 ¢ ¯«®áª®áâ¨ ª®¬¯«¥ªá  L = (A0A1A2).
�ã¤¥¬ ¨áá«¥¤®¢ âì â ª¨¥ ª®¬¯«¥ªáë K0, ¢ ª ¦¤®© ¯«®áª®áâ¨ ª®â®àëå ¨¬¥¥âáï â®«ìª® ®¤ 

¯àï¬ ï L�
1 , 2 � � � n� 3. �áª«îç¥¨¥ ¤«ï ªà ©¨å á«ãç ¥¢ � = 1 ¨ � = n� 2 á¤¥« ® ¢ á¨«ã

â®£®, çâ® ¯àï¬ë¥ L1
1 ¥ áãé¥áâ¢ãîâ ¢ ¥¤¨áâ¢¥®¬ ç¨á«¥,   ¯àï¬ë¥ Ln�2

1 ¯®ï¢«ïîâáï â®«ìª® ¢
á«ãç ¥, ª®£¤  ¯®¨¦ ¥âáï à £ Ri ¬ âà¨æë k��i

p k.
�àï¬®© L

�
1 ®â¢¥ç ¥â ¯«®áª®áâì ®á®¢®£® á®®â¢¥âáâ¢¨ï l2+� [2]. �ç¨âë¢ ï ¥¤¨áâ¢¥®áâì

¯àï¬®© L
�
1 , ¯à®¢¥¤¥¬ ä¨ªá æ¨î à¥¯¥à : L�

1 = (A0A1), l2+� = (L; A3A4 � � �A�+2). �®£¤  ¯®«ãç ¥¬
��2
3 = ��2

4 = � � � = ��2
�+2 = 0, � = 1; 2; : : : ; n� 2, ¨ á¨áâ¥¬  (1) ¯à¨¨¬ ¥â ¢¨¤

��j
p !

p
j +��2

q !
q
2 = 0; j = 0; 1; q = � + 3; � + 4; : : : ; n; p = 3; 4; : : : ; n; (3)

¯à¨ç¥¬

Rk��2
q k = n� 2� �: (4)

�§ (4) á«¥¤ã¥â, çâ® (n� 2� �) ãà ¢¥¨© á¨áâ¥¬ë (3) ¬®¦® à §à¥è¨âì ®â®á¨â¥«ì® ä®à¬
!
q
2 ¨ § â¥¬ ¨áª«îç¨âì íâ¨ ä®à¬ë ¨§ ®áâ «ìëå � ãà ¢¥¨©. �ã¬¥àãï ¯®«ãç¥ë¥ ¯à¨ íâ®¬

ãà ¢¥¨ï â ª, çâ®¡ë ¢ ¯¥à¢ëå � ãà ¢¥¨ïå ä®à¬ë !q
2 ¥ á®¤¥à¦ «¨áì, ¯¥à¥¯¨è¥¬ á¨áâ¥¬ã

(3) ¢ ¢¨¤¥

�j
p !

p
j = 0; !

q
2 +�q�2;j

p !
p
j = 0;  = 1; 2; : : : ; �: (5)

�¥à¢ë¥ � ãà ¢¥¨© á¨áâ¥¬ë (5) ¯à¥¤áâ ¢¨¬ â ª
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r !r

j +�j
q !

q
j = 0; r = 3; 4; : : : ; � + 2: (6)
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�®£¤  ¢ ãà ¢¥¨¨ (2) á« £ ¥¬®¥ á® áâ àè¨¬ ¯®àï¤ª®¬ ¯¥à¥¬¥®© a2 ¡ã¤¥â à ¢®

(a2)
n�2�� det k�j

r ajk: (7)

� á¨«ã (7) ãà ¢¥¨¥

det k�j
r ajk = 0 (8)

®¯à¥¤¥«ï¥â ¯®«îá  (n � 2 � �)-£® ¯®àï¤ª  ¤«ï ªà¨â¨ç¥áª®© ¯àï¬®© L�
1 = (A0A1) ®â®á¨â¥«ì®

ªà¨¢®© q (2). �â® ãà ¢¥¨¥ ï¢«ï¥âáï ãà ¢¥¨¥¬ ¯®àï¤ª  � ®â®á¨â¥«ì® t = a0:a1, ¯®íâ®¬ã ®®
«¨¡® ¨¬¥¥â � ª®à¥© á ãç¥â®¬ ¨å ªà â®áâ¥©, «¨¡® ®¡à é ¥âáï ¢ â®¦¤¥áâ¢®. � «¥¥ ®áâ ®¢¨¬áï
  à áá¬®âà¥¨¨ â®«ìª® ®¤®£® á«ãç ï,   ¨¬¥®, ª®£¤  ¢á¥ ª®à¨ ãà ¢¥¨ï (8) ¤¥©áâ¢¨â¥«ìë¥
¨ à §«¨çë¥.

� á¨«ã ¯à¥¤¯®«®¦¥¨ï ® ª®àïå ãà ¢¥¨ï (8) ¬ âà¨æ  k�j
r ajk ¬®¦¥â ¡ëâì ¯à¨¢¥¤¥  ª

¤¨ £® «ì®¬ã ¢¨¤ã (á¬. [3], [4]),   ¢ë¡¨à ï ¯®¤å®¤ïé¨¬ ®¡à §®¬ â®çª¨ A0 ¨ A1   ¯àï¬®©
(A0A1), ¬®¦® ¯à¨¢¥áâ¨ ¥¥ ª ¢¨¤ã:



a0 0 0 0 : : : 0
0 a1 0 0 : : : 0
0 0 a0 + a1 0 : : : 0
0 0 0 a0 +�1a1 : : : 0
: : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : :

0 0 0 0 : : : a0 +���3a1


| {z }
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9>>>>>>>>=
>>>>>>>>;

� : (9)

�®£¤  ¨§ (9) ¨ (6) á«¥¤ã¥â, çâ® á¨áâ¥¬  (5) ¢ íâ®¬ á«ãç ¥ ¯à¨¨¬ ¥â ¢¨¤
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0 = �1 j
q !q

j ; !4

1 = �2 j
q !q

j ; !5

0 + !5

1 = �3 j
q !q

j ;

!6

0 +�1!
6

1 = �4 j
q !q

j ; : : : ;

!
�+2
0 +���3!

�+2
1 = �� j

q !
q
j ;

!
q
2 +�q�2

p !
p
j = 0:

(10)

�¥®à¥¬  1. �®¬¯«¥ªá K0 2-¯«®áª®áâ¥© ¢ ¯à®¥ªâ¨¢®¬ ¯à®áâà áâ¢¥ Pn, n � 6, § ¤ ¢ -
¥¬ë© ãà ¢¥¨ï¬¨ (10), ¯à¨ � = 2 ¯à¥¤áâ ¢«ï¥â á®¡®© á®¢®ªã¯®áâì ¤¢ã¬¥àëå ¯«®áª®áâ¥©,

®¯à¥¤¥«ï¥¬ëå ¯à®¨§¢®«ìë¬ (2n�4)-¯ à ¬¥âà¨ç¥áª¨¬ á¥¬¥©áâ¢®¬ ¯àï¬ëå l1(2n�4) â ª, çâ®
ª ¦¤ ï ¯«®áª®áâì L ª®¬¯«¥ªá  ¯à®å®¤¨â ¯à®¨§¢®«ìë¬ ®¡à §®¬ ç¥à¥§ ®¤ã ¨§ ¯àï¬ëå l1 á¥¬¥©-

áâ¢  l1(2n� 4) ¨ á®¤¥à¦¨âáï ¢ á®®â¢¥âáâ¢ãîé¥© ¤«ï íâ®© ¯àï¬®© ¢¥è¥©  áá®æ¨¨à®¢ ®©

¯«®áª®áâ¨.

�¥®à¥¬  2. �®¬¯«¥ªá K0 2-¯«®áª®áâ¥© ¢ ¯à®¥ªâ¨¢®¬ ¯à®áâà áâ¢¥ Pn, n � 6, § ¤ ¢ ¥-
¬ë© á®®â®è¥¨ï¬¨ (10), ¯à¨ 3 � � � n� 3 ¯à¥¤áâ ¢«ï¥â á®¡®© á®¢®ªã¯®áâì �-¯ à ¬¥âà¨-

ç¥áª¨å ª®ãá®¢ 2-¯«®áª®áâ¥©, ¢¥àè¨ ¬¨ ª®â®àëå ï¢«ïîâáï ¯àï¬ë¥ ¯à®¨§¢®«ì®£® (2n�4��)-
¯ à ¬¥âà¨ç¥áª®£® á¥¬¥©áâ¢  ¯àï¬ëå l1(2n� 4� �).

�â¬¥â¨¬, çâ® á«ãç ¨ � = 2 ¨ 3 � � � n�3 ®â«¨ç îâáï â¥¬, çâ® à á¯à¥¤¥«¥¨¥ ��, § ¤ îé¥¥
¯®¤¬®£®®¡à §¨¥ �ä ää  L(	�), ¢¤®«ì ª®â®à®£® ¯àï¬ ï L�

1 ï¢«ï¥âáï å à ªâ¥à¨áâ¨ª®© [2], ¯à¨
� = 2 ¥ ¡ã¤¥â ¢¯®«¥ ¨â¥£à¨àã¥¬ë¬,   ¯à¨ 3 � � � n� 3 ®® ¢¯®«¥ ¨â¥£à¨àã¥¬®.
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