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� ¦ãî à®«ì ¯à¨ ¨§ãç¥¨¨ á¢®¡®¤ëå  «£¥¡à ¨£à îâ á¢®©áâ¢ , ¢ëà §¨¬ë¥ ¢ ï§ëª¥ ¯¥à-
¢®£® ¯®àï¤ª . �®áª®«ìªã ¨¢ à¨ â®¬ á¢®¡®¤®©  «£¥¡àë FV (k) ¬®£®®¡à §¨ï V ¢ëáâã¯ -
¥â ç¨á«® k ¨å á¢®¡®¤ëå ¯®à®¦¤ îé¨å, â® í«¥¬¥â à ï íª¢¨¢ «¥â®áâì á¢®¡®¤ëå  «£¥¡à
FV (k) � FV (�) ¨¤ãæ¨àã¥â ¥ª®â®àãî íª¢¨¢ «¥â®áâì   ª« áá¥ Card ¢á¥å ª à¤¨ «®¢. �à¨
íâ®¬, ª ª å®à®è® ¨§¢¥áâ®,   ª« áá¥ ¢á¥å ¡¥áª®¥çëå ª à¤¨ «®¢ íâ  íª¢¨¢ «¥â®áâì âà¨¢¨-
 «ì : FV (k) � FV (�) ¤«ï «î¡ëå k; � � @0. � á¢ï§¨ á íâ¨¬ ¥áâ¥áâ¢¥ ¨â¥à¥á ª ¨á¯®«ì§®¢ ¨î ¢
ª®â¥ªáâ¥ íâ®© ¯à®¡«¥¬ â¨ª¨ ¢¬¥áâ® á ¬¨å á¢®¡®¤ëå  «£¥¡à FV (k) ¯à®¨§¢®¤ëå ®â ¨å áâàãª-
âãà: SubFV (k) | à¥è¥â®ª ¯®¤ «£¥¡à, ConFV (k) | à¥è¥â®ª ª®£àãíæ¨©, AutFV (k) | £àã¯¯
 ¢â®¬®àä¨§¬®¢, IsoFV (k) | ¯®«ã£àã¯¯ ¢ãâà¥¨å ¨§®¬®àä¨§¬®¢ (¨§®¬®àä¨§¬®¢ ¬¥¦¤ã ¯®¤-
 «£¥¡à ¬¨  «£¥¡àë FV (k)), EndFV (k) | ¯®«ã£àã¯¯ í¤®¬®àä¨§¬®¢, IhmFV (k) | ¯®«ã£àã¯¯
¢ãâà¥¨å £®¬®¬®àä¨§¬®¢ (£®¬®¬®àä¨§¬®¢ ¬¥¦¤ã ¯®¤ «£¥¡à ¬¨  «£¥¡àë FV (k)) ¨ ¨ëå. �®§-
¨ª îé ï ¯à¨ íâ®¬ íª¢¨¢ «¥â®áâì   ª« áá¥ Card ¢á¥å ª à¤¨ «®¢ ¤®¢®«ì® ç áâ® ®ª §ë¢ ¥â-
áï íª¢¨¢ «¥â®áâìî ª à¤¨ «®¢ ¢ â®© ¨«¨ ¨®© «®£¨ª¥ ¢â®à®£® ¯®àï¤ª . �¡§®à ¡®«ìè¥© ç áâ¨
¯®¤®¡ëå à¥§ã«ìâ â®¢ ¬®¦®  ©â¨ ¢ [1]. � ¤ ®© à ¡®â¥ ®áâ ®¢¨¬áï   ¯®¤®¡ëå à¥§ã«ìâ â å
¤«ï ¬®£®®¡à §¨© à¥è¥â®ª.

� ¯®¬¨¬ ¨§¢¥áâë© à¥§ã«ìâ â �.�¥« å  [2] ® «®£¨ª å ¢â®à®£® ¯®àï¤ª . � ä®à¬ã«¨à®¢ª¥
â¥®à¥¬ë ¨¬¥¥âáï ¢ ¢¨¤ã, çâ® á®¢®ªã¯®áâì ®â®è¥¨©, ¯® ª®â®àë¬ ¤®¯ãáª ¥âáï  ¢¥è¨¢ ¨¥
ª¢ â®à®¢, ¢ë¤¥«ï¥âáï áà¥¤¨ ¢á¥å ®â®è¥¨© á ¯®¬®éìî ¥ª®â®à®© ä®à¬ã«ë ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª .

�¥®à¥¬  A (�.�¥« å). �ãé¥áâ¢ãîâ «¨èì ç¥âëà¥ «®£¨ª¨ ¢â®à®£® ¯®àï¤ª  (á â®ç®áâìî
¤® ¢§ ¨¬®© ¨â¥à¯à¥â¨àã¥¬®áâ¨ «®£¨ª ¢â®à®£® ¯®àï¤ª  ¤àã£ ¢ ¤àã£¥) :

1) «®£¨ª  ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  (¥¤®¯ãáâ¨¬®  ¢¥è¨¢ ¨¥ ª¢ â®à®¢ ¯® ®â®è¥¨ï¬);
2) ¬® ¤¨ç¥áª ï «®£¨ª  ¢â®à®£® ¯®àï¤ª  (¤®¯ãáâ¨¬®  ¢¥è¨¢ ¨¥ ª¢ â®à®¢ ¯® «î¡ë¬

®¤®¬¥áâë¬ ®â®è¥¨ï¬);
3) ¯¥à¥áâ ®¢®ç ï «®£¨ª  ¢â®à®£® ¯®àï¤ª  (¤®¯ãáâ¨¬®  ¢¥è¨¢ ¨¥ ª¢ â®à®¢ ¯® ®â®-

è¥¨ï¬, ï¢«ïîé¨¬áï ¡¨¥ªæ¨ï¬¨   ®á®¢®¬ ¬®¦¥áâ¢¥ ¬®¤¥«¨);
4) ¯®« ï «®£¨ª  ¢â®à®£® ¯®àï¤ª  (¤®¯ãáâ¨¬®  ¢¥è¨¢ ¨¥ ª¢ â®à®¢ ¯® «î¡ë¬ ®â®è¥-

¨ï¬).

�ª¢¨¢ «¥â®áâì ¤¢ãå ¬®¤¥«¥© A ¨ B ¢ «®£¨ª¥ ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  ¡ã¤¥¬ ®¡®§ ç âì ª ª A � B,
¢ ¯¥à¥áâ ®¢®ç®© «®£¨ª¥ | ª ª A �p B, ¢ ¯®«®© «®£¨ª¥ ¢â®à®£® ¯®àï¤ª  | ª ª A �2 B.
�®¢®àï ®¡ íª¢¨¢ «¥â®áâ¨ ª à¤¨ «®¢ k ¨ � ¢ â®© ¨«¨ ¨®© «®£¨ª¥ ¢â®à®£® ¯®àï¤ª , ¨¬¥¥¬ ¢
¢¨¤ã íª¢¨¢ «¥â®áâì íâ¨å ª à¤¨ «®¢ ª ª ¬®¤¥«¥© ¯ãáâ®© á¨£ âãàë. �®¤ ª à¤¨ «®¬ k ¡ã¤¥¬,
ª ª ®¡ëç®, ¯®¨¬ âì á®¢®ªã¯®áâì ¢á¥å ¬¥ìè¨å ª à¤¨ «®¢,   ¯®à®¦¤ îé¨¬¨  «£¥¡àë FV (k)
¡ã¤¥¬ áç¨â âì í«¥¬¥âë ª à¤¨ «  k.

� ¡®â  ¢ë¯®«¥  ¯à¨ ä¨ á®¢®© ¯®¤¤¥à¦ª¥ �®áá¨©áª®£® ä®¤  äã¤ ¬¥â «ìëå ¨áá«¥¤®¢ ¨©
(£à â ò99-01-00571).

44



�¥®à¥¬  1. �«ï «î¡®£® ¥âà¨¢¨ «ì®£® ª®¥ç® ¡ §¨àã¥¬®£® ¬®£®®¡à §¨ï à¥è¥â®ª V , ¤«ï
«î¡ëå ¡¥áª®¥çëå ª à¤¨ «®¢ k ¨ �

1) SubFV (k) � SubFV (�)() k �2 �;
2) AutFV (k) � AutFV (�)() k �p �;
3) EndFV (k) � EndFV (�)() k �2 �;
4) IsoFV (k) � IsoFV (�)() k �2 �;
5) IhmFV (k) � IhmFV (�)() k �2 �.

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �â¢¥à¦¤¥¨¥ 1) ¤®ª § ® ¢ [3] ¤«ï ¡®«¥¥ è¨à®ª®£®, ç¥¬ ¢ ä®à¬ã«¨à®¢ª¥
¤ ®© â¥®à¥¬ë, ª« áá  ¬®£®®¡à §¨©.

�®à®è® ¨§¢¥áâ®, çâ® á¢®¡®¤ë¥ ¯®à®¦¤ îé¨¥ á¢®¡®¤®© à¥è¥âª¨ FV (k) áãâì ¥à §«®¦¨-
¬ë¥ í«¥¬¥âë íâ®© à¥è¥âª¨, â. ¥.

a 2 k () FV (k) j= 8y; z[(a = y _ z ! y = a _ z = a)&(a = y ^ z ! y = a _ z = a)]:

�¥¬ á ¬ë¬ ®£à ¨ç¥¨¥ 'jk «î¡®£®  ¢â®¬®àä¨§¬  ' à¥è¥âª¨ FV (k)   ¬®¦¥áâ¢® ¯®à®¦¤ -
îé¨å k § ¤ ¥â ¨§®¬®àä¨§¬ £àã¯¯ë AutFV (k)   Symk | á¨¬¬¥âà¨ç¥áªãî £àã¯¯ã ¬®¦¥áâ¢ 
k. � á¨«ã à¥§ã«ìâ â®¢ [4]{[6] Symk � Sym�() k �p � ¤«ï «î¡ëå ¡¥áª®¥çëå ª à¤¨ «®¢ k ¨
�, çâ® ¨ ¤®ª §ë¢ ¥â ãâ¢¥à¦¤¥¨¥ 2).

�â¢¥à¦¤¥¨¥ 3) ¤®ª § ® ¢ [7] ¤«ï «î¡®£® ª®¥ç® ¡ §¨àã¥¬®£® ¥âà¨¢¨ «ì®£® ¬®£®®¡à -
§¨ï ã¨¢¥àá «ìëå  «£¥¡à ª®¥ç®© á¨£ âãàë.

�â¢¥à¦¤¥¨ï 4) ¨ 5) á«¥¤ãîâ ¨§ ãâ¢¥à¦¤¥¨ï 1), â. ª. à¥è¥âª®© ¨¤¥¬¯®â¥â®¢ ¯®«ã£àã¯¯
IsoFV (k) ¨ IhmFV (k) á«ã¦¨â à¥è¥âª  SubFV (k) ¯®¤à¥è¥â®ª à¥è¥âª¨ FV (k).

� á¢ï§¨ á à¥§ã«ìâ â ¬¨ â¥®à¥¬ë 1 ¥áâ¥áâ¢¥®© ¯à¥¤áâ ¢«ï¥âáï á«¥¤ãîé ï ®âªàëâ ï

�à®¡«¥¬ . �¯¨á âì íª¢¨¢ «¥â®áâì   ª« áá¥ Card ¢á¥å ª à¤¨ «®¢, ¨¤ãæ¨à®¢ ãî ®â-
®è¥¨¥¬ í«¥¬¥â à®© íª¢¨¢ «¥â®áâ¨ à¥è¥â®ª ConFV (k) ª®£àãíæ¨© V -á¢®¡®¤ëå à¥è¥â®ª
FV (k), ¤«ï ª®¥ç® ¡ §¨àã¥¬ëå ¬®£®®¡à §¨© V à¥è¥â®ª.

� á¨«ã ®âªàëâ®áâ¨ íâ®© ¯à®¡«¥¬ë ¥áâ¥áâ¢¥ ¨â¥à¥á ª íª¢¨¢ «¥â®áâï¬, ¨¤ãæ¨à®¢ ë¬
  ª« áá¥ Card í«¥¬¥â à®© íª¢¨¢ «¥â®áâìî â¥å ¨«¨ ¨ëå  âãà «ìëå ®¡®£ é¥¨© à¥è¥-
â®ª ConFV (k). � ª ç¥áâ¢¥ â ª®¢®£® ®¡®£ é¥¨ï à áá¬®âà¨¬ ç áâ¨çãî ã¨¢¥àá «ìãî  «£¥¡àã
Con0FV (k), ¯®«ãç ¥¬ãî ¨§ à¥è¥âª¨ ConFV (k) ¯ãâ¥¬ ¤®¡ ¢«¥¨ï ®¢®© ¤¢ãå¬¥áâ®© ç áâ¨ç®©
®¯¥à æ¨¨ �-¯à®¨§¢¥¤¥¨ï ª®£àãíæ¨©, â. ¥. ¤«ï �1;�2 2 ConFV (k) à¥§ã«ìâ â ®¯¥à æ¨¨ �1 ��2

®¯à¥¤¥«¥ ¢ Con0FV (k) â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  ®â®è¥¨¥ �1��2 ï¢«ï¥âáï ª®£àãíæ¨¥©  
ConFV (k), ¨ ç¥ £®¢®àï, ª®£¤  �1 ��2 = �1[�2. � ª¨¬ ®¡à §®¬, ¥à ¢¥áâ¢® �1 ��2 6= �1[�2

à ¢®á¨«ì® ¥¯¥à¥áâ ®¢®ç®áâ¨ ª®£àãíæ¨© �1 ¨ �2, â.¥. ¥®¯à¥¤¥«¥®áâ¨ ®¯¥à æ¨¨ �   �1

¨ �2 ¢ ®¡®£ é¥®© à¥è¥âª¥ Con
0FV (k).

�¥®à¥¬  2. �ãáâì V | ¬®£®®¡à §¨¥ ¤¨áâà¨¡ãâ¨¢ëå à¥è¥â®ª, â®£¤  Con0FV (k) �
Con0FV (k)() k �2 � ¤«ï «î¡ëå ¡¥áª®¥çëå ª à¤¨ «®¢ k ¨ �.

�®ª § â¥«ìáâ¢®. � á¨«ã ª®¥ç®© ¡ §¨àã¥¬®áâ¨ ¬®£®®¡à §¨ï V ¨ â®£®, çâ® á¨£ âãà  V
ª®¥ç , ¨¬¯«¨ª æ¨ï k �2 � =) Con0FV (k) � Con0FV (�) ¨¬¥¥â ¬¥áâ® ¯® â¥¬ ¦¥ ¯à¨ç¨ ¬ ®¡-
é¥£® å à ªâ¥à , çâ® ¨ á®®â¢¥âáâ¢ãîé¨¥ ¨¬¯«¨ª æ¨¨ ¢ ãâ¢¥à¦¤¥¨ïå 1){5) â¥®à¥¬ë 1. �®ª ¦¥¬
®¡à â®¥.

�¥à¥§ Part k ®¡®§ ç¨¬ à¥è¥âªã à §¡¨¥¨© ª à¤¨ «  k. � à ¡®â¥ [8] ¤®ª § ®, çâ® ¤«ï
«î¡ëå ¡¥áª®¥çëå ª à¤¨ «®¢ k ¨ � ¨¬¥¥â ¬¥áâ® íª¢¨¢ «¥â®áâì Part k � Part � ()
k �2 �. � ª¨¬ ®¡à §®¬, ¤«ï ¤®ª § â¥«ìáâ¢  â¥®à¥¬ë ¤®áâ â®ç® ¯®áâà®¨âì ¨â¥à¯à¥â æ¨î à¥-
è¥âª¨ Part k ¢ â¥®à¨¨ ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  ®¡®£ é¥®© à¥è¥âª¨ Con0 FV (k).

�ãáâì �c(x) | ä®à¬ã«  ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  á¨£ âãàë h^;_i, ãâ¢¥à¦¤ îé ï, çâ® x| ª® â®¬.
�á«¨ � | ª® â®¬ ¢ FV (k), â® ¢ á¨«ã ¨¤¥¬¯®â¥â®áâ¨ à¥è¥â®ª ¨ â®£®, çâ® ¥¤¨áâ¢¥ ï ¯à®áâ ï
¤¨áâà¨¡ãâ¨¢ ï à¥è¥âª  ¤¢ãåí«¥¬¥â  (®¡®§ ç¨¬ ¯®á«¥¤îî ª ª 2), ¨¬¥¥â ¬¥áâ® à ¢¥áâ¢®
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jk=�jkj = 2. �¤¥áì �jk { ®£à ¨ç¥¨¥ �   ¬®¦¥áâ¢® k. � áá¬®âà¨¬ á«¥¤ãîéãî ä®à¬ã«ã
á¨£ âãàë h^;_; �i:

�(x) = 8y1; y2(&
2

i=1(x < yi < 1)&y1 6= y2 ! y1 � y2 6= y1 _ y2)&

&8y1; y2; y3
�
&3

i�1(x < yi < 1)!
_
i6=j

yi = yj
�
:

�ãáâì 3 ®¡®§ ç ¥â âà¥åí«¥¬¥âãî æ¥¯ì. �®£¤  ¤«ï «î¡®© ¤¨áâà¨¡ãâ¨¢®© à¥è¥âª¨ L ¨ «î¡®©
� 2 ConL

Con0 L j= �(�)() L=� �= 3:

�¢  ª® â®¬  �1, �2 à¥è¥âª¨ ConFV (k)  §®¢¥¬ ¯ à ««¥«ìë¬¨ â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤ 
Con0FV (k) j= �(�1^�2), â. ¥. ª®£¤  FV (k)=�1^�2 ï¢«ï¥âáï âà¥åí«¥¬¥â®© æ¥¯ìî. �ãáâì �� |
¯à®¨§¢®«ìë© ª® â®¬ ¢ ConFV (k) ¨ R�� = f� 2 ConFV (k) j � | ª® â®¬, ¯ à ««¥«ìë© ��g.
�â¬¥â¨¬, çâ® ¤«ï «î¡®£® ª® â®¬  �, ¥á«¨ � 2 R�� , â®

��k=�^��jk
�� = 3. �® â®¬ � à¥è¥âª¨ FV (k)

 §®¢¥¬ ã¨â àë¬, ¥á«¨ ¤«ï ¥ª®â®à®£® a 2 k ª« áá [a]�jk �jk-íª¢¨¢ «¥âëå a í«¥¬¥â®¢ ¨§ k
®¤®í«¥¬¥â¥. �«ï «î¡®£® a 2 k áãé¥áâ¢ãîâ ¢ â®ç®áâ¨ ¤¢  á¢ï§ ëå á a ã¨â àëå ª® â®¬ :
¢¥àå¨© a-ã¨â àë© ª® â®¬ �a | ï¤à® £®¬®¬®àä¨§¬  'a à¥è¥âª¨ FV (k)   2 â ª®£®, çâ® ¤«ï
b 2 k 'a(b) = 1 â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  b = a ¨ ¨¦¨© a-ã¨â àë© ª® â®¬ �a | ï¤à®
£®¬®¬®àä¨§¬  'a à¥è¥âª¨ FV (k)   2 â ª®£®, çâ® 'a(b) = 0 ¤«ï b 2 k â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤ 
b = a. �ç¥¢¨¤®, ¯ à ««¥«ìë© �� ª® â®¬ � ã¨â à¥ â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  ¤«ï «î¡®£®
�1 2 R�� ª® â®¬ë � ¨ �1 ¯ à ««¥«ìë, â. ¥. áãé¥áâ¢ã¥â ä®à¬ã«  ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª   (x;��)
á¨£ âãàë h^;_; �i, ¢ë¤¥«ïîé ï ¢ R�� ã¨â àë¥ ª® â®¬ë. �à¨ç¥¬, ¥á«¨ b 2 k ¨ b 2 '�1(1),
â® �b 2 R�� , �b =2 R�� ¨ Con0 FV (k) j=  (�b;��), ¥á«¨ b 2 '�1(0), â® �b 2 R��, �b =2 R�� ¨
Con0FV (k) j=  (�b;��). �¤¥áì ' | £®¬®¬®àä¨§¬ à¥è¥âª¨ FV (k)   2, ï¤à®¬ ª®â®à®£® ï¢«ï¥âáï
ª® â®¬ ��. �¥¬ á ¬ë¬ á®¢®ªã¯®áâì ã¨â àëå ª® â®¬®¢ à¥è¥âª¨ Con0 FV (k) ®¯à¥¤¥«¨¬  ¢ íâ®©
à¥è¥âª¥ ä®à¬ã«®©

�(x) = 9y(�c(y)& (x; y)):

�ãáâì A | ¬®¦¥áâ¢® ¢á¥å ã¨â àëå ª® â®¬®¢ à¥è¥âª¨ Con0 FV (k), â. ¥. A = f�a;�a j
a 2 kg. �  A ¢¢¥¤¥¬ ®â®è¥¨¥ �: ¤«ï �1;�2 2 A �1 � �2 â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  �1 ¨ �2

¥ ¯ à ««¥«ìë. �ç¥¢¨¤®, ®â®è¥¨¥� ï¢«ï¥âáï íª¢¨¢ «¥â®áâìî   A (ä®à¬ã«ì®© ¢ ï§ëª¥
¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  á¨£ âãàë h^;_; �i) â ª®©, çâ® jA=�j = 2 ¨ � à §¡¨¢ ¥â A   ª« ááë ¢¥àå¨å
ã¨â àëå ¨ ¨¦¨å ã¨â àëå ª® â®¬®¢. �ç¥¢¨¤® â ª¦¥, çâ® a = b ¤«ï «î¡ëå a; b 2 k â®£¤ 
¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  ¥ áãé¥áâ¢ã¥â ª® â®¬  �, ¯ à ««¥«ì®£® ®¤®¢à¥¬¥® ¨ �a ¨ �b (¨«¨,
çâ® à ¢®á¨«ì®, ¯ à ««¥«ì®£® ®¤®¢à¥¬¥® ¨ �a, ¨ �b). �® ¥áâì áãé¥áâ¢ã¥â ä®à¬ã«ì ï ¢
ï§ëª¥ ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  á¨£ âãàë h^;_; �i íª¢¨¢ «¥â®áâì �1   ä®à¬ã«ì®¬ ¢ â®¬ ¦¥ ï§ëª¥
¬®¦¥áâ¢¥ A â ª ï, çâ®

A=�1 = ff�a;�ag j a 2 kg:

� ¬¥â¨¬ â¥¯¥àì, çâ® ¤«ï «î¡®£® a 2 k ª« áá [a]�a^�a
�a^�a-íª¢¨¢ «¥âëå a í«¥¬¥â®¢ à¥-

è¥âª¨ FV (k) ®¤®í«¥¬¥â¥. �¥©áâ¢¨â¥«ì®, ¯ãáâì â¥à¬ p(x; y1; : : : ; yn) á¨£ âãàë h^;_i â ª®¢,
çâ® ¤«ï ¥ª®â®àëå a 2 k, b1; : : : ; bn 2 k n fag ha; p(a; b1; : : : ; bn)i 2 �a ^ �a ¨ a 6= p(a; b1; : : : ; bn).
�®£¤  ha; p(a; b1; : : : ; b1)i 2 �a ^ �a. � ¬¥â¨¬, çâ® ¯à¨ íâ®¬ a 6= p(a; b1; : : : ; b1). � ¯à®â¨¢®¬
á«ãç ¥, â. ª. a | á¢®¡®¤ë© ¯®à®¦¤ îé¨© í«¥¬¥â à¥è¥âª¨ FV (k),   § ç¨â, ª ª íâ® ã¦¥ ®â-
¬¥ç «®áì ¢ ¤®ª § â¥«ìáâ¢¥ â¥®à¥¬ë 1, a ¥à §«®¦¨¬, â® p(a; b1; : : : ; b1) = a ^ q(a; b1; : : : ; b1) ¤«ï
¥ª®â®à®£® â¥à¬  q(a; y1; : : : ; y1) (á«ãç ©, ª®£¤  p(a; b1; : : : ; b1) = a _ q(a; b1; : : : ; b1), à áá¬ âà¨-
¢ ¥âáï   «®£¨ç®). � ª¨¬ ®¡à §®¬,   V ¨áâ¨® â®¦¤¥áâ¢® x � q(x; y1; : : : ; y1). �® â®£¤ 
¤«ï «î¡®© ¤¨áâà¨¡ãâ¨¢®© à¥è¥âª¨ L á ã«¥¬ 0 L j= 8x(x � q(x; 0; : : : ; 0)) ¨ â¥¬ á ¬ë¬  
V ¨áâ¨® â®¦¤¥áâ¢® x � q(x; y1; : : : ; yn) (¢ á¨«ã ¬®®â®®áâ¨ ¢á¥å â¥à¬®¢   V ). �®á«¥¤-
¥¥ ¦¥ ¢«¥ç¥â à ¢¥áâ¢® a = p(a; b1; : : : ; bn) ¢ ¯à®â¨¢®à¥ç¨¨ á  è¨¬ ¯à¥¤¯®«®¦¥¨¥¬. �â ª,
ha; p(a; b1; : : : ; b1)i 2 �a ^ �a ¨ a 6= p(a; b1; : : : ; b1). �® p(x; y1; : : : ; y1) ¥áâì «¨¡® x ^ y1, «¨¡®
x _ y1. � á¨«ã ®¯à¥¤¥«¥¨ï �a ¨ �a ¨¬¥¥¬ p(a=�a; b1=�a; : : : ; b1=�a) = p(1; 0; : : : ; 0) = a=�a = 1,
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p(a=�a; b1=�a; : : : ; b1=�a) = a=�a = p(0; 1; : : : ; 1) = 0. � â® ¦¥ ¢à¥¬ï â¥à¬ë x ^ y1 ¨ x _ y1 ª®¬-
¬ãâ â¨¢ë. �®«ãç¥®¥ ¯à®â¨¢®à¥ç¨¥ ¨ ¤®ª §ë¢ ¥â à ¢¥áâ¢® j[a]�a^�a

j = 1 ¤«ï «î¡®£® a 2 k.
�à¨ íâ®¬ hb; ci 2 �a ^�a ¤«ï «î¡ëå b; c 2 k ¨ ®â«¨çëå ®â a.

�«ï «î¡ëå u; v 2 FV (k) ç¥à¥§ �u;v ®¡®§ ç¨¬ £« ¢ãî ª®£àãíæ¨î à¥è¥âª¨ FV (k), ¯®-
à®¦¤¥ãî ¯ à®© hu; vi. �®ª ¦¥¬, çâ® £« ¢ë¥ ª®£àãíæ¨¨ �a;b, £¤¥ a; b 2 k, ®¯à¥¤¥«¨¬ë
ä®à¬ã«®© ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  á¨£ âãàë h^;_; �i ¢ ®¡®£ é¥®© à¥è¥âª¥ Con0 FV (k). �®ç¥¥, áã-
é¥áâ¢ã¥â ä®à¬ã«  �(x; y1; y2; z1; z2) ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  á¨£ âãàë h^;_; �i â ª ï, çâ® ¤«ï «î¡ëå
�;�1;�2;�3;�4 Con0FV (k) j= �(�;�1;�2;�3;�4), ¤«ï ¥ª®â®àëå a; b 2 k � = �a;b, �1 = �a,
�2 = �a, �3 = �b, �4 = �b. �¥©áâ¢¨â¥«ì®, ¥á«¨ a; b 2 k; â® á¢®©áâ¢® � 2 ConFV (k) â ª®¥, çâ®
jFV (k)=(�a ^ �a ^ �b ^ �b) _ �j = 4 ®ç¥¢¨¤ë¬ ®¡à §®¬ ä®à¬ã«ì® ¢ ï§ëª¥ ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª .
�¡®§ ç¨¬ ¬®¦¥áâ¢® ¯®¤®¡ëå � ª ª Ba;b. �®£àãíæ¨ï �a;b ¢å®¤¨â ¢ Ba;b ¨ ¢ë¤¥«ï¥âáï ¢ Ba;b

á«¥¤ãîé¨¬ á¢®©áâ¢®¬: jf� 2 Ba;bj(�a ^ �a ^ �b ^ �b) _ � = (�a ^ �a ^ �b ^ �b) _ �a;bgj = 1.
�¥©áâ¢¨â¥«ì®, ¥á«¨ c; d 2 k n fa; bg, â® (�a ^ �a ^ �b ^ �b) _ �a;c = (�a ^ �a ^ �b ^ �b) _ �a;d

¨   «®£¨ç®¥ à ¢¥áâ¢® ¨¬¥¥â ¬¥áâ® ¤«ï �b;c ¨ �b;d ¢¬¥áâ® �a;c ¨ �a;d. � â® ¦¥ ¢à¥¬ï à -
¢¥áâ¢® jf� 2 Ba;bj(�a ^ �a ^ �b ^ �b) _ � = (�a ^ �a ^ �b ^ �b) _ �a;bgj = 1 ¢ëâ¥ª ¥â ¨§
¤®ª § ®© ¢ëè¥ ®¤®í«¥¬¥â®áâ¨ ª« áá  [a]�a^�a

. �¥¬ á ¬ë¬ ¯®áâà®¥  ä®à¬ã«ì ï ¢ ï§ë-
ª¥ ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  á¨£ âãàë h^;_; �i ¨â¥à¯à¥â æ¨ï ª à¤¨ «  k (ª ª ¬®¦¥áâ¢  A=�1) ¨
®â®è¥¨© �a;bjk ¤«ï a; b 2 k ¢ ®¡®£ é¥®© à¥è¥âª¥ Con0 FV (k). �ç¥¢¨¤®, íâ®£® ¤®áâ â®ç®
¤«ï ¯®áâà®¥¨ï ¨â¥à¯à¥â æ¨¨ à¥è¥âª¨ Part k ¢ â¥®à¨¨ ¯¥à¢®£® ¯®àï¤ª  ®¡®£ é¥®© à¥è¥â-
ª¨ Con0 FV (k) (â. ª. «î¡ ï ª®£àãíæ¨ï ¥áâì ¢¥àåïï £à ì ¥ª®â®à®© á®¢®ªã¯®áâ¨ £« ¢ëå
ª®£àãíæ¨© ¨ ®â®¡à ¦¥¨¥ � ! �jk ï¢«ï¥âáï ®â®¡à ¦¥¨¥¬ à¥è¥âª¨ ConFV (k)   à¥è¥âªã
Part k). � ª § ¬¥ç¥® ¢  ç «¥ ¤®ª § â¥«ìáâ¢  â¥®à¥¬ë, ®âáî¤  á«¥¤ã¥â á¯à ¢¥¤«¨¢®áâì ¨¬¯«¨-
ª æ¨¨ Con0FV (k) � Con0FV (k)) k �2 �.

�áâ¥áâ¢¥ë¬ ¯à¥¤áâ ¢«ï¥âáï ¢®¯à®á: ¤«ï ª ª¨å ¥é¥ ¬®£®®¡à §¨© à¥è¥â®ª á¯à ¢¥¤«¨¢®
ãâ¢¥à¦¤¥¨¥ â¥®à¥¬ë 2?
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