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�®¤¬®£®®¡à §¨¥ M ¢ ¯à®áâà áâ¢¥ ¯®áâ®ï®© ªà¨¢¨§ëMn(c)  §ë¢ ¥âáï ¯®«ãá¨¬¬¥âà¨-
ç¥áª¨¬, ¥á«¨ ¥£® ¢â®à ï äã¤ ¬¥â «ì ï ä®à¬  (ä.ä.) �2 ã¤®¢«¥â¢®àï¥â ãá«®¢¨î rXrY �2 =
rYrX�2, £¤¥ r ®¡®§ ç ¥â á¢ï§®áâì �  ¤¥à � à¤¥ -�®àâ®«®ââ¨ [1]. �á«¨ ¤«ï á¢ï§®áâ¨ r
¢¢¥áâ¨ ®¯¥à â®à ªà¨¢¨§ë R(X;Y ) = [rX ;rY ], â® ¤ ®¥ ãá«®¢¨¥, ª®â®à®¥ â ª¦¥  §ë¢ ¥âáï
ãá«®¢¨¥¬ ¯®«ã¯ à ««¥«ì®áâ¨ �2, ¬®¦® § ¯¨á âì ¢ ¢¨¤¥ R(X;Y ) � �2 = 0.

�¤ã ¨§ ¢ ¦¥©è¨å £¥®¬¥âà¨ç¥áª¨å å à ªâ¥à¨áâ¨ª ¯®«ãá¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨å ¯®¤¬®£®®¡à §¨©
¤ ¥â

�¥®à¥¬  1 ([2]). �®¤¬®£®®¡à §¨¥M ¢Mn(c) ï¢«ï¥âáï ¯®«ãá¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨¬ â®£¤  ¨ â®«ì-

ª® â®£¤ , ª®£¤  ®® ï¢«ï¥âáï ®£¨¡ îé¨¬ ¢â®à®£® ¯®àï¤ª  á¥¬¥©áâ¢  á¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨å (¯®
�.�¥àãáã [3]) ¯®¤¬®£®®¡à §¨©.

�¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨¥ ¯®¤¬®£®®¡à §¨ï   «¨â¨ç¥áª¨ å à ªâ¥à¨§ãîâáï ãá«®¢¨¥¬ ¯ à ««¥«ì®-
áâ¨ ¢â®à®© ä.ä. �2, â. ¥. r�2 = 0 [3].

�®«®¥ ®á¢¥é¥¨¥ à¥§ã«ìâ â®¢ ® ¯®«ãá¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨å ¯®¤¬®£®®¡à §¨ïå ¨ ¯®¤à®¡ ï ¡¨-
¡«¨®£à ä¨ï ¤ ë ¢ ®¡§®à®© áâ âì¥ �.�.�ã¬¨áâ¥ [4] (á¬. â ª¦¥ [5]{[8]).

�à¨¢¥¤¥ãî ¢ëè¥ â¥®à¥¬ã 1 ¬®¦® ®¡®¡é âì ¨ à §¢¨¢ âì ¢  ¯à ¢«¥¨ïå ãá¨«¥¨ï ¨«¨
®á« ¡«¥¨ï § ª®  ®£¨¡ ¨ï. �¤  ¨§ ¢®§¬®¦®áâ¥© ¢ ¯¥à¢®¬  ¯à ¢«¥¨¨ ¡ë«  à áá¬®âà¥ 
 ¢â®à®¬ ¢ [9], £¤¥ ¤®ª §  

�¥®à¥¬  2 ([9]). �ãáâì m-¬¥à®¥ ¯®¤¬®£®®¡à §¨¥ M ª« áá  C1 ¢ ¥¢ª«¨¤®¢®¬ ¯à®áâà -

áâ¢¥ En ¨¬¥¥â á¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨¥ ä.ä. �3; �4; : : : ; �s�1 (s � 4). �®£¤  ä. ä. �s ¡ã¤¥â á¨¬¬¥âà¨-

ç¥áª®© ¢ â®¬ ¨ â®«ìª® â®¬ á«ãç ¥, ¥á«¨ M ï¢«ï¥âáï ®£¨¡ îé¨¬ (s � 2)-£® ¯®àï¤ª  á¥¬¥©-

áâ¢  m-¬¥àëå ¯®¤¬®£®®¡à §¨©, ª ¦¤®¥ ¨§ ª®â®àëå ®¡« ¤ ¥â á«¥¤ãîé¨¬¨ á¢®©áâ¢ ¬¨: ¢á¥
¥£® ä. ä. ¤® (s � 2)-£® ¯®àï¤ª  ¢ª«îç¨â¥«ì® ï¢«ïîâáï á¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨¬¨,   ä.ä. e�s�2, ªà®¬¥

â®£®, ¯ à ««¥«ì , â. ¥. re�s�2 = 0.

� ª â¥®à¥¬  1, â ª ¨ â¥®à¥¬  2 ï¢«ïîâáï ç áâë¬¨ ¯à®ï¢«¥¨ï¬¨ ®¡é¥£® ¯à¨æ¨¯ , ª®â®àë©
áä®à¬ã«¨àã¥¬ ¢ á«¥¤ãîé¥¬ ãâ¢¥à¦¤¥¨¨.

�¥®à¥¬  3. m-¬¥à®¥ ¯®¤¬®£®®¡à §¨¥ M ª« áá  C1 ¢ ¥¢ª«¨¤®¢®¬ ¯à®áâà áâ¢¥ En ¨¬¥-

¥â ¯®«ã¯ à ««¥«ìë¥ ä.ä. �s�1 ¨ �s (¯à¨ s = 2 â®«ìª® ¯®«ã¯ à ««¥«ìãî ¢â®àãî ä.ä. �2)
â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  ®® ï¢«ï¥âáï ®£¨¡ îé¨¬ s-£® ¯®àï¤ª  á¥¬¥©áâ¢  m-¬¥àëå ¯®¤-

¬®£®®¡à §¨©, ª ¦¤®¥ ¨§ ª®â®àëå ¨¬¥¥â ¯ à ««¥«ìãî ä. ä. ¯®àï¤ª  s.

�®«ã¯ à ««¥«ì®áâì �r ®§ ç ¥â, çâ® R(X;Y ) � �r = 0.
�®ª § â¥«ìáâ¢® â¥®à¥¬ë 3 ¯à®¢®¤¨âáï á ¯®¬®éìî ¬¥â®¤  ¯®¤¢¨¦®£® à¥¯¥à  � àâ   ¨ â¥®-

à¨¨ ¢¯®«¥ ¨â¥£à¨àã¥¬ëå ¤¨ää¥à¥æ¨ «ìëå á¨áâ¥¬ �à®¡¥¨ãá {� àâ  . �¤¥© ï áâ®à® 
¤®ª § â¥«ìáâ¢  â ª ï ¦¥, ª ª ¢ [2] ¨ [9].

�â âìï  ¯¨á   ¯à¨ ä¨ á®¢®© ¯®¤¤¥à¦ª¥ �/� \�à®¬¥â¥©".

79



�¨â¥à âãà 

1. Lumiste �U. Decomposition and classi�cation theorems for semi-symmetric immersions // �§¢.
�� �áâ. ���. { �¥à. ä¨§.-¬ â¥¬. . { 1987. { �. 36. { ò 4. { �. 414{417.

2. Lumiste �U. Semi-symmetric submanifolds as the second-order envelope of symmetric submanifolds
// �§¢. �� �áâ. ���. { �¥à. ä¨§.-¬ â¥¬. . { 1990. { �. 39. { ò 1. { �. 1{8.

3. Ferus D. Symmetric submanifolds of euclidean space // Math. Ann. { 1980. { Bd. 247. { ò1. {
S. 81{93.

4. �ã¬¨áâ¥ �.�. �®«ãá¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨¥ ¯®¤¬®£®®¡à §¨ï // �â®£¨  ãª¨ ¨ â¥å. ������.
�à®¡«. £¥®¬¥âà¨¨. { 1991. { �. 23. { �. 3{28.

5. �¨à§®ï �.�. Ric-¯®«ãá¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨¥ ¯®¤¬®£®®¡à §¨ï // �â®£¨  ãª¨ ¨ â¥å. ������.
�à®¡«. £¥®¬¥âà¨¨. { 1991. { �. 23. { �. 29{66.

6. Dillen F., N�olker S. Semi-parallelity, multi-rotation, surfaces and the helix-property // J. reine und
angew. Math. { 1993. { Bd. 435. { S. 33{63.

7. Lumiste �U. Modi�ed Nomizu problem for semi-parallel submanifolds // Geom. Topol. of
submanifolds. { 1995. { V. 7. { P. 176{181.

8. Lumiste �U. Symmetric orbits of orthogonal Veronese actions and their second-order envelopes //
Results Math. { 1995. { V. 27. { P. 284{301.

9. �¨à§®ï �.�. �®¤¬®£®®¡à §¨ï á á¨¬¬¥âà¨ç¥áª¨¬¨ äã¤ ¬¥â «ìë¬¨ ä®à¬ ¬¨ ¢ëáè¥£®

¯®àï¤ª  ª ª ®£¨¡ îé¨¥ // �§¢. ¢ã§®¢. � â¥¬ â¨ª . { 1997. { ò9. { �. 35{40.
10. �®¡ ïá¨ �., �®¬¨¤§ã �. ®á®¢ë ¤¨ää¥à¥æ¨ «ì®© £¥®¬¥âà¨¨. �. 2. { �.: � ãª , 1981. {

414 á.

�®áã¤ àáâ¢¥ë© ¨¦¥¥àë© �®áâã¯¨« 

ã¨¢¥àá¨â¥â �à¬¥¨¨ 08.04.1996

80


