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� §à¥§ ­¨ï ¯àï¬®ã£®«ì­¨ª®¢ ­  ¯àï¬®ã£®«ì­¨ª¨,   § â¥¬ ¨ ¬­®£®¬¥à­ëå ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢
­  ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ë ¨§ãç «¨áì ¢ àï¤¥ à ¡®â. � ç áâ­®áâ¨, ¢ [1], [2] ¡ë«¨ ¯®«ãç¥­ë «¨­¥©­ë¥
á®®â­®è¥­¨ï ¬¥¦¤ã à¥¡à ¬¨ ¡®«ìè®£® ¨ á®áâ ¢«ïîé¨å ¥£® ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢: ¢ [1] | ¤«ï ¯ -
à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢ á æ¥«®ç¨á«¥­­ë¬¨ à¥¡à ¬¨, ¢ [2] | ¤«ï ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢ á ¯à®¨§¢®«ì­ë¬¨
à¥¡à ¬¨.

�á­®¢­®© à¥§ã«ìâ â, ¯®«ãç¥­­ë© ¢ [2], ¬®¦­® áä®à¬ã«¨à®¢ âì â ª: ¯ãáâì ¨¬¥¥âáï n-¬¥à­ë©
¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ P0 á à¥¡à ¬¨, ¯ à ««¥«ì­ë¬¨ ª®®à¤¨­ â­ë¬ ®áï¬ ¯à®áâà ­áâ¢  Rn (§ ­ã¬¥-
à®¢ ­­ë¬ ¨­¤¥ªá ¬¨ i = 1; 2; : : : ; n), á®áâ ¢«¥­­ë© ¨§ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢ P1; P2; : : : ; Pm, ¨ ­  ª -
¦¤®¬ ¨§ ¯®á«¥¤­¨å ¢ë¡à ­® à®¢­® ¯® ®¤­®¬ã à¥¡àã, â®£¤  ­ ©¤¥âáï â ª®© ­®¬¥à i = 1; 2; : : : ; n,
çâ® à¥¡à® ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤  P0, ¯ à ««¥«ì­®¥ i-o© ª®®à¤¨­ â­®© ®á¨, ¢ëà ¦ ¥âáï ¢ ¢¨¤¥ «¨-
­¥©­®© ª®¬¡¨­ æ¨¨ á ª®íää¨æ¨¥­â ¬¨ 0; �1 â®«ìª® â¥å ¨§ ¢ë¡à ­­ëå à¥¡¥à ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢
P1; P2; : : : ; Pm, ª®â®àë¥ â ª¦¥ ¯ à ««¥«ì­ë i-®© ª®®à¤¨­ â­®© ®á¨ ¯à®áâà ­áâ¢  Rn.

� ¤ ­­®© à ¡®â¥ íâ¨ á®®â­®è¥­¨ï ¬¥¦¤ã à¥¡à ¬¨ à á¯à®áâà ­ïîâáï, á ­¥ª®â®àë¬¨ ®£®¢®à-
ª ¬¨, ­  £à ­¨ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢. �®ç­¥¥, ¢¬¥áâ® à¥¡¥à, á®®â¢¥âáâ¢ãîé¨å ª®®à¤¨­ â­ë¬ ®áï¬
¯à®áâà ­áâ¢  Rn, ¡¥àãâáï £à ­¨ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢, á®®â¢¥âáâ¢ãîé¨¥ à §¡¨¥­¨î ¬­®¦¥áâ¢  ¨­-
¤¥ªá®¢ f1; 2; : : : ; ng ­  ¯à®¨§¢®«ì­ë¥ ¥£® ¯®¤¬­®¦¥áâ¢  fN1; N2; : : : ; Nkg.1 � íâ®¬ á«ãç ¥ á¯à -
¢¥¤«¨¢® ãâ¢¥à¦¤¥­¨¥ (â¥®à¥¬  2),  ­ «®£¨ç­®¥ ¢ëè¥¯à¨¢¥¤¥­­®¬ã, á â®© ®¤­ ª® ®£®¢®àª®©, çâ®
ª®íää¨æ¨¥­âë ¢ «¨­¥©­®© ª®¬¡¨­ æ¨¨ ¬®£ãâ ¡ëâì ¯à®¨§¢®«ì­ë¬¨ à æ¨®­ «ì­ë¬¨ ç¨á« ¬¨,
­¥ ®¡ï§ â¥«ì­® à ¢­ë¬¨ 0; �1.

�®ª § â¥«ìáâ¢® íâ®£® ãâ¢¥à¦¤¥­¨ï ï¢«ï¥âáï ­¥á«®¦­ë¬ á«¥¤áâ¢¨¥¬ ¯à¨¢®¤¨¬®© ­¨¦¥ (â¥-
®à¥¬  1)  «£¥¡à ¨ç¥áª®© å à ªâ¥à¨áâ¨ª¨ ¯à®áâà ­áâ¢  n-¬¥à­ëå ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢ ç¥à¥§ ¯à®-
áâà ­áâ¢  ®¤­®¬¥à­ëå ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢. �®ç­ë¬ ä®à¬ã«¨à®¢ª ¬ ¯à¥¤¯®è«¥¬ àï¤ ¯à¥¤¢ à¨-
â¥«ì­ëå á®£« è¥­¨©.

�ã¤¥¬ ¯à¥¤¯®« £ âì, çâ® ¢á¥ à áá¬ âà¨¢ ¥¬ë¥ n-¬¥à­ë¥ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ë «¥¦ â ¢ ¯à®-
áâà ­áâ¢¥ Rn

+ = f(t1; t2; : : : ; tn) 2 Rn : ti � 0; i = 1; 2; : : : ; ng ¨ ®¯à¥¤¥«ïîâáï á¨áâ¥¬®© ­¥à ¢¥­áâ¢
¢¨¤ 

ai � ti � bi; i = 1; 2; : : : ; n: (1)

�â® â¥å­¨ç¥áª®¥ á®£« è¥­¨¥ ­¥ ®£à ­¨ç¨¢ ¥â ®¡é­®áâ¨ ¤®ª §ë¢ ¥¬ëå ­¨¦¥ ãâ¢¥à¦¤¥­¨©.
�¥à¥§En ®¡®§­ ç¨¬ ¢¥ªâ®à­®¥ ¯à®áâà ­áâ¢® ­ ¤ ¯®«¥¬ à æ¨®­ «ì­ëå ç¨á¥«Q, ¯®à®¦¤¥­­®¥

å à ªâ¥à¨áâ¨ç¥áª¨¬¨ äã­ªæ¨ï¬¨2 �P (t1; t2; : : : ; tn) ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢ P � Rn
+
. �«ï ªà âª®áâ¨

§ ¯¨á¨ å à ªâ¥à¨áâ¨ç¥áª¨¥ äã­ªæ¨¨ ¡ã¤¥¬ ®â®¦¤¥áâ¢«ïâì á á ¬¨¬¨ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ ¬¨ ¨ ¯¨-
á âì P ¢¬¥áâ® �P (t1; t2; : : : ; tn).

�¤®¡­® áç¨â âì å à ªâ¥à¨áâ¨ç¥áª¨¥ äã­ªæ¨¨ ®¯à¥¤¥«¥­­ë¬¨ á â®ç­®áâìî ¤® ¬­®¦¥áâ¢  ­ã-
«¥¢®£® £¨¯¥à®¡ê¥¬ . �®£¤  â®â ä ªâ, çâ® ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ P0 á®áâ ¢«¥­ ¨§ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢

1� ª¨¬ ®¡à §®¬, ¯à¨¢¥¤¥­­®¥ ¢ëè¥ ãâ¢¥à¦¤¥­¨¥ ¤«ï à¥¡¥à á®®â¢¥âáâ¢ã¥â §­ ç¥­¨ï¬: n = k, N1 = f1g,
N2 = f2g; : : : ; Nn = fng.

2�®¤ å à ªâ¥à¨áâ¨ç¥áª®© äã­ªæ¨¥© ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤  P , ª ª ®¡ëç­®, ¯®­¨¬ ¥¬ äã­ªæ¨î
�P (t1; t2; : : : ; tn) = 1, ¥á«¨ (t1; t2; : : : ; tn) 2 P , ¨ �P (t1; t2; : : : ; tn) = 0 ¢ ¯à®â¨¢­®¬ á«ãç ¥.
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P1; P2; : : : ; Pm, ªàaâª® ¬®¦­® § ¯¨á âì â ª: P0 = P1 + P2 + � � � + Pm, ¯®áª®«ìªã ¢ íâ®¬ á«ãç ¥
à ¢¥­áâ¢® �P0(t1; t2; : : : ; tn) = �P1(t1; t2; : : : ; tn) + �P2(t1; t2; : : : ; tn) + � � � + �Pm(t1; t2; : : : ; tn) ¨¬¥-
¥â ¬¥áâ® ¢áî¤ã ¢ Rn

+, §  ¨áª«îç¥­¨¥¬ ¬­®¦¥áâ¢  £à ­¨ç­ëå â®ç¥ª ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢, â. ¥. § 
¨áª«îç¥­¨¥¬ ¬­®¦¥áâ¢  ­ã«¥¢®£® £¨¯¥à®¡ê¥¬ .

�«ï ¯à®¨§¢®«ì­®© â®çª¨ (t1; t2; : : : ; tn) 2 Rn
+
®¡®§­ ç¨¬ ç¥à¥§ As(t1; t2; : : : ; tn) ¯ à ««¥«¥¯¨-

¯¥¤, ®¯à¥¤¥«ï¥¬ë© á¨áâ¥¬®© ­¥à ¢¥­áâ¢ 0 � ui � ti, i = 1; 2; : : : ; n. �¬¥¥â ¬¥áâ®

�¥¬¬  [2]. �¥¬¥©áâ¢® �n = fAs(t1; t2; : : : ; tn) : ti > 0; i = 1; 2; : : : ; ng ®¡à §ã¥â ¡ §¨á ¢¥ªâ®à-

­®£® ¯à®áâà ­áâ¢  En, ¯à¨ç¥¬ ¯à®¨§¢®«ì­ë© ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ P 2 En, ®¯à¥¤¥«ï¥¬ë© á¨áâ¥¬®©

(1), á«¥¤ãîé¨¬ ®¡à §®¬ à §« £ ¥âáï ¯® í«¥¬¥­â ¬ íâ®£® ¡ §¨á :

P =
X

(�1)p1+p2+���+pnAs(c1; c2; : : : ; cn); (2)

£¤¥ áã¬¬¨à®¢ ­¨¥ ¨¤¥â ¯® ¢á¥¬ 2n ¢¥àè¨­ ¬ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤  P , â. ¥. ¯à¨ ª ¦¤®¬ i = 1; 2; : : : ; n
¯¥à¥¬¥­­ë¥ ci ­¥§ ¢¨á¨¬® ¯à¨­¨¬ îâ §­ ç¥­¨ï ai ¨«¨ bi, ¯à¨ç¥¬ pi = 1 ¢ á«ãç ¥, ¥á«¨ ci = ai,
¨ pi = 0 ¢ á«ãç ¥, ª®£¤  ci = bi.

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �®ª ¦¥¬, çâ® á¥¬¥©áâ¢® �n «¨­¥©­® ­¥§ ¢¨á¨¬® ¢ ¯à®áâà ­áâ¢¥ En.
�ãáâì ¨¬¥¥âáï m à §«¨ç­ëå í«¥¬¥­â®¢ á¥¬¥©áâ¢  �n, ã¤®¢«¥â¢®àïîé¨å à ¢¥­áâ¢ã: �1As(x1) +
�2As(x2) + � � �+ �mAs(xm) = 0, £¤¥ x1; x2; : : : ; xm | à §«¨ç­ë¥ â®çª¨ ¯à®áâà ­áâ¢  Rn

+
. �¯à¥¤¥-

«¨¬ ¢ ¯à®áâà ­áâ¢¥ Rn
+
®â­®è¥­¨¥ ¯®àï¤ª , ¯®«®¦¨¢ (t1; t2; : : : ; tn) � (u1; u2; : : : ; un) ¢ á«ãç ¥,

¥á«¨ ui � ti ¯à¨ ¢á¥å i = 1; 2; : : : ; n. �ë¡¥à¥¬ ¢ ¬­®¦¥áâ¢¥ fx1; x2; : : : ; xmg ª ª®©-­¨¡ã¤ì ¬ ªá¨-
¬ «ì­ë© í«¥¬¥­â xj , â®£¤  �j = 0, â. ª. à §­®áâì ¬­®¦¥áâ¢ As(xm) n [k 6=jAs(xk) 6= ;, ¯®áª®«ìªã
¢á¥ â®çª¨ x1; x2; : : : ; xm à §«¨ç­ë. �âáî¤  ¯® ¨­¤ãªæ¨¨ �1 = �2 = � � � = �m = 0, çâ® ¤®ª §ë¢ ¥â
«¨­¥©­ãî ­¥§ ¢¨á¨¬®áâì á¥¬¥©áâ¢  �n.

�«ï ¤®ª § â¥«ìáâ¢  à ¢¥­áâ¢  (2) ¢®§ì¬¥¬ ¯à®¨§¢®«ì­ãî â®çªã x = (x1; x2; : : : ; xn) ¯à®áâà ­-
áâ¢  Rn

+
. �®§¬®¦­ë á«¥¤ãîé¨¥ âà¨ á«ãç ï à á¯®«®¦¥­¨ï â®çª¨ x ®â­®á¨â¥«ì­® ¯ à ««¥«¥¯¨-

¯¥¤  P .
�®çª  x | ¢­ãâà¥­­ïï â®çª  ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤  P . � íâ®¬ á«ãç ¥ x 2 As(c1; c2; : : : ; cn) â®£¤ 

¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  c1 = b1; c2 = b2; : : : ; cn = bn ¨, á«¥¤®¢ â¥«ì­®, ®¡¥ ç áâ¨ à ¢¥­áâ¢  (2)
¯à¨­¨¬ îâ §­ ç¥­¨¥ 1.

B á«ãç ¥, ª®£¤  x = (x1; x2; : : : ; xn) =2 P , ¯à¨ç¥¬ ¤«ï ­¥ª®â®à®£® ¨­¤¥ªá  i ¨¬¥¥â ¬¥áâ® xi > bi,
®¡¥ ç áâ¨ à ¢¥­áâ¢  (2), ®ç¥¢¨¤­®, ®¡à é îâáï ¢ ­ã«ì.

�áâ ¥âáï âà¥â¨© á«ãç ©: x = (x1; x2; : : : ; xn) =2 P , ¯à¨ç¥¬ xi � bi ¯à¨ ¢á¥å i = 1; 2; : : : ; n ¨ xk <
ak ¤«ï ­¥ª®â®à®£® ¨­¤¥ªá  k. � íâ®¬ á«ãç ¥ ¤«ï ¯à®¨§¢®«ì­®£® ­ ¡®à  c1; c2; : : : ; ck�1; ck+1; : : : ; cn,
£¤¥ ci = ai ¨«¨ ci = bi, i = 1; 2; : : : ; k � 1; k + 1; : : : ; n, «¨¡® x =2 As(c1; c2; : : : ; ck�1; bk; ck+1; : : : ; cn) ¨
x =2 As(c1; c2; : : : ; ck�1; ak; ck+1; : : : ; cn), «¨¡® â®çª  x ¯à¨­ ¤«¥¦¨â ®¡®¨¬ íâ¨¬ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ ¬.
�® ­ §¢ ­­ë¥ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ë ¢å®¤ïâ ¢ ¯à ¢ãî ç áâì à ¢¥­áâ¢  (2) á ¯à®â¨¢®¯®«®¦­ë¬¨
§­ ª ¬¨, ¯®íâ®¬ã ®­  ®¡à é ¥âáï ¢ ­ã«ì, ª ª ¨ «¥¢ ï ç áâì (2). � ª¨¬ ®¡à §®¬, à ¢¥­áâ¢® (2),
  ¢¬¥áâ¥ á ­¨¬ ¨ «¥¬¬ , ¤®ª § ­ë.

�«¥¤ãîé ï â¥®à¥¬  ãáâ ­ ¢«¨¢ ¥â, çâ® ¯à®áâà ­áâ¢® En ¨§®¬®àä­® â¥­§®à­®¬ã ¯à®¨§¢¥¤¥-
­¨î n íª§¥¬¯«ïà®¢ ¯à®áâà ­áâ¢  E1. �à¨ íâ®¬ ¨§®¬®àä¨§¬¥ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ã á®®â¢¥âáâ¢ã¥â
â¥­§®à­®¥ ¯à®¨§¢¥¤¥­¨¥ ¥£® à¥¡¥à.

�¥®à¥¬  1. �®®â¢¥âáâ¢¨¥ As(t1; t2; : : : ; tn) ! As(t1) 
 As(t2) 
 � � � 
 As(tn), ti > 0, i =
1; 2; : : : ; n, ¯à®¤®«¦ ¥âáï ¯® «¨­¥©­®áâ¨ ¤® ¨§®¬®àä¨§¬  ¢¥ªâ®à­®£® ¯à®áâà ­áâ¢  En ¢ â¥­-

§®à­®¥ ¯à®¨§¢¥¤¥­¨¥ E1
E1
� � �
E1 n ¢¥ªâ®à­ëå ¯à®áâà ­áâ¢, ª ¦¤®¥ ¨§ ª®â®àëå á®¢¯ ¤ ¥â

á E1. �à¨ íâ®¬ ¨§®¬®àä¨§¬¥ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ã, § ¤ ­­®¬ã á¨áâ¥¬®© (1), á®®â¢¥âáâ¢ã¥â ¯à®-

¨§¢¥¤¥­¨¥ (As(b1)�As(a1))
 (As(b2)�As(a2))
 � � � 
 (As(bn)�As(an)).

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �à®¤®«¦¨¢ ¯® «¨­¥©­®áâ¨ ®â®¡à ¦¥­¨¥ As(t1; t2; : : : ; tn) ! As(t1) 

As(t2) 
 � � � 
 As(tn), ®¯à¥¤¥«¥­­®¥ ­  ¡ §¨á¥ �n ¢¥ªâ®à­®£® ¯à®áâà ­áâ¢  En (á¬. «¥¬¬ã), ­ 
¢á¥ ¯à®áâà ­áâ¢® En, ¯®«ãç¨¬ «¨­¥©­®¥ ®â®¡à ¦¥­¨¥ ' : En ! E1 
 E1 
 � � � 
 E1. �¥âàã¤­®
¢¨¤¥âì, çâ® â ª ®¯à¥¤¥«¥­­®¥ ®â®¡à ¦¥­¨¥ ' ï¢«ï¥âáï ¢§ ¨¬­® ®¤­®§­ ç­ë¬. �¥©áâ¢¨â¥«ì­®,
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¢ á¨«ã ¤®ª § ­­®© «¥¬¬ë á¥¬¥©áâ¢® �1 = fAs(t) : t > 0g ï¢«ï¥âáï ¡ §¨á®¬ ¯à®áâà ­áâ¢  E1.
�«¥¤®¢ â¥«ì­®, á¥¬¥©áâ¢® fAs(t1)
As(t2)
� � �
As(tn) : ti > 0; i = 1; 2; : : : ; ng ï¢«ï¥âáï ¡ §¨á®¬
¢¥ªâ®à­®£® ¯à®áâà ­áâ¢  E1
E1
� � �
E1 [3] ¨, á«¥¤®¢ â¥«ì­®, ' | ¨§®¬®àä¨§¬ ¯à®áâà ­áâ¢ 
En ­  â¥­§®à­®¥ ¯à®¨§¢¥¤¥­¨¥ E1 
E1 
 � � � 
E1.

�ãáâì â¥¯¥àì P | ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤, ®¯à¥¤¥«ï¥¬ë© á¨áâ¥¬®© (1). �®ª ¦¥¬, çâ® '(P ) =
(As(b1)� As(a1)) 
 (As(b2) � As(a2)) 
 � � � 
 (As(bn) � As(an)). �¥©áâ¢¨â¥«ì­®, ¨§ à ¢¥­áâ¢  (2)
¨¬¥¥¬

'(P ) =
X

(�1)p1+p2+���+pn'(As(c1; c2; : : : ; cn)) =

=
X

(�1)p1+p2+���+pnAs(c1)
As(c2)
 � � � 
As(cn); (3)

£¤¥ ci ­¥§ ¢¨á¨¬® ¯à¨­¨¬ îâ §­ ç¥­¨ï ai ¨«¨ bi ¯à¨ ª ¦¤®¬ i = 1; 2; : : : ; n, ¯à¨ç¥¬ pi = 1 ¢
á«ãç ¥, ¥á«¨ ci = ai, ¨ pi = 0 ¢ á«ãç ¥, ª®£¤  ci = bi. � ¤àã£®© áâ®à®­ë, à áªàë¢ ï áª®¡ª¨ ¢
¯à®¨§¢¥¤¥­¨¨ (As(b1)�As(a1))
 (As(b2)�As(a2))
� � �
 (As(bn)�As(an)), ­¥âàã¤­® ¢¨¤¥âì, çâ®
®­® á®¢¯ ¤ ¥â á ¯à ¢®© ç áâìî à ¢¥­áâ¢  (3).

T¥®à¥¬  1 ¯®§¢®«ï¥â à á¯à®áâà ­¨âì ¯à¨¢¥¤¥­­®¥ ¢ ­ ç «¥ áâ âì¨ ãâ¢¥à¦¤¥­¨¥ ® á®®â­®è¥-
­¨ïå ¬¥¦¤ã à¥¡à ¬¨ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢ ­  ¨å £à ­¨ á«¥¤ãîé¨¬ ®¡à §®¬.

�¥®à¥¬  2. �ãáâì n-¬¥à­ë© ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ P0 � Rn á®áâ ¢«¥­ ¨§ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢

P1; P2; : : : ; Pm ¨ § ä¨ªá¨à®¢ ­® ª ª®¥-«¨¡® à §¡¨¥­¨¥ ¬­®¦¥áâ¢  ª®®à¤¨­ â­ëå ®á¥© N =
f1; 2; : : : ; ng ¯à®áâà ­áâ¢  Rn ­  k ¯®¤¬­®¦¥áâ¢: N1; N2; : : : ; Nk. �®£¤  ¤«ï «î¡®£® ¯®ªàëâ¨ï

¬­®¦¥áâ¢  ¨­¤¥ªá®¢ M = f1; 2; : : : ;mg ¥£® ¯à®¨§¢®«ì­ë¬¨ ¯®¤¬­®¦¥áâ¢ ¬¨ M1;M2; : : : ;Mk

­ ©¤¥âáï ­®¬¥à i â ª®©, çâ® ¯à¨ ­¥ª®â®àëå à æ¨®­ «ì­ëå "j ¨¬¥¥â ¬¥áâ® à ¢¥­áâ¢®

P i
0
=
X

j2Mi

"jP
i
j ; (4)

£¤¥ P i
j , j = 0; 1; : : : ;m, | ¯à®¥ªæ¨ï ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤  Pj ­  ¯à®¨§¢¥¤¥­¨¥ RNi â¥å ª®®à¤¨­ â­ëå

®á¥© ¯à®áâà ­áâ¢  Rn, ­®¬¥à  ª®â®àëå ¢å®¤ïâ ¢ ¬­®¦¥áâ¢® ¨­¤¥ªá®¢ Ni.

�®ª § â¥«ìáâ¢® ¯à®¢¥¤¥¬ ®â ¯à®â¨¢­®£®. �ãáâì ¨¬¥¥âáï ª ª®¥-­¨¡ã¤ì à §¡¨¥­¨¥ ¬­®¦¥-
áâ¢  ª®®à¤¨­ â­ëå ®á¥© N = f1; 2; : : : ; ng ­  k ¯®¤¬­®¦¥áâ¢ N1; N2; : : : ; Nk ¨ ¯à®¨§¢®«ì­®¥ ¯®-
ªàëâ¨¥ ¬­®¦¥áâ¢  ¨­¤¥ªá®¢ M = f1; 2; : : : ;mg ¥£® ¯®¤¬­®¦¥áâ¢ ¬¨ M1;M2; : : : ;Mk. �à¥¤¯®-
«®¦¨¬, çâ® ¤«ï «î¡®£® i = 1; 2; : : : ; k à ¢¥­áâ¢® (4) ­¥ ¨¬¥¥â ¬¥áâ  ­¨ ¯à¨ ª ª¨å à æ¨®­ «ì-
­ëå §­ ç¥­¨ïå "j . �â® ®§­ ç ¥â [3], çâ® ¤«ï ª ¦¤®£® i = 1; 2; : : : ; k ­ ©¤¥âáï «¨­¥©­ ï ä®à¬ 
Fi : ENi ! Q â ª ï, çâ®

Fi(P
i
0) = 1;   Fi(P

i
j ) = 0 (5)

¤«ï ¢á¥å j 2 Mi, £¤¥ ENi | ¢¥ªâ®à­®¥ ¯à®áâà ­áâ¢®, ¯®à®¦¤¥­­®¥ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ ¬¨, «¥¦ -
é¨¬¨ ¢ ¯à®áâà ­áâ¢¥ RNi .

� á¨«ã á¢®©áâ¢ â¥­§®à­®£® ¯à®¨§¢¥¤¥­¨ï [3] ®â®¡à ¦¥­¨¥ F ¯à®áâà ­áâ¢  En:

F (As(t1)
As(t2)
 � � � 
As(tn)) =
kY

i=1

Fi(As(ti1)
As(ti2)
 � � � 
As(tir )); (6)

£¤¥ (t1; t2; : : : ; tn) 2 Rn
+
, a fi1; i2; : : : ; irg 2 Ni, ï¢«ï¥âáï «¨­¥©­®© ä®à¬®© ­  ¯à®áâà ­áâ¢¥ En.

� ©¤¥¬ §­ ç¥­¨ï F (Pj), j = 0; 1; 2; : : : ;m. � á¨«ã (6) ¨ â¥®à¥¬ë 1 F (Pj) =
kQ
i=1

Fi(P i
j ). �âáî¤ 

F (P0) = 1, ¯®áª®«ìªã Fi(P i
0) = 1, i = 1; 2; : : : ; k, ¢ á¨«ã à ¢¥­áâ¢  (5). �à¨ j = 1; 2; : : : ;m ¨§ â®£®

¦¥ à ¢¥­áâ¢  (5) ¨¬¥¥¬ F (Pj) = 0, â. ª. Fi(P i
j ) = 0 ¤«ï â®£® ¨­¤¥ªá  i, ¯à¨ ª®â®à®¬ j 2Mi.

� ©¤¥­­ë¥ §­ ç¥­¨ï F (Pj), j = 0; 1; 2; : : : ;m, ¯à®â¨¢®à¥ç â ãá«®¢¨î â¥®à¥¬ë, ¯®áª®«ìªã
¥á«¨ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ P0 á®áâ ¢«¥­ ¨§ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢ P1; P2; : : : ; Pm, â. ¥. P0 = P1 + P2 + � � �+
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Pm, â® ¤«ï «¨­¥©­®© ä®à¬ë F ¤®«¦­® ¢ë¯®«­ïâìáï à ¢¥­áâ¢® F (P0) = F (P1) + F (P2) + � � �
+ F (Pm). �

� § ª«îç¥­¨¥ ¯® ¯®¢®¤ã ¢ëè¥¨§«®¦¥­­®£® á¤¥« ¥¬ ¤¢  § ¬¥ç ­¨ï.

� ¬¥ç ­¨¥ 1. �â¢¥à¦¤¥­¨¥ â¥®à¥¬ë 2 á®åà ­ï¥â á¨«ã ¨ ¯à¨ á«¥¤ãîé¥¬ ¡®«¥¥ á« ¡®¬,
­¥¦¥«¨ ¯à¨¢¥¤¥­­®¥ ¢ ¥¥ ä®à¬ã«¨à®¢ª¥, ¯à¥¤¯®«®¦¥­¨¨: ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤ P0 ï¢«ï¥âáï «¨-
­¥©­®© ª®¬¡¨­ æ¨¥© á ¯à®¨§¢®«ì­ë¬¨ ª®íää¨æ¨¥­â ¬¨ ¯ à ««¥«¥¯¨¯¥¤®¢ P1; P2; : : : ; Pm, â. ¥.
P0 = �1P1+�2P2+ � � �+�mPm. �¥âàã¤­® ¢¨¤¥âì, çâ® ¯à¨¢¥¤¥­­®¥ ¤®ª § â¥«ìáâ¢® á®åà ­¨â á¨«ã
¨ ¢ íâ®¬ á«ãç ¥.

� ¬¥ç ­¨¥ 2. K ª ¯®ª §ë¢ îâ ¤®¢®«ì­® £à®¬®§¤ª¨¥ ¯à¨¬¥àë, ¤«ï ­¥ª®â®àëå à §¡¨¥­¨©
à ¢¥­áâ¢® (4) ¬®¦¥â ¨¬¥âì ¬¥áâ® «¨èì ¯à¨ ¤à®¡­ëå §­ ç¥­¨ïå ª®íää¨æ¨¥­â®¢ "j ¢ ®â«¨ç¨¥ ®â
á®®â¢¥âáâ¢ãîé¥£® ãâ¢¥à¦¤¥­¨ï ¤«ï à¥¡¥à, ¯à¨¢¥¤¥­­®£® ¢ ­ ç «¥ áâ âì¨ (á¬. â ª¦¥ [2]).
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