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�ãáâì F|­¥ª®â®à ï ä®à¬ æ¨ï ª®­¥ç­ëå £àã¯¯. �®­¥ç­ ï £àã¯¯ , ­¥ ¯à¨­ ¤«¥¦ é ï F, ¢á¥
á®¡áâ¢¥­­ë¥ ¯®¤£àã¯¯ë ª®â®à®© ¯à¨­ ¤«¥¦ â F, ­ §ë¢ ¥âáï ¬¨­¨¬ «ì­®© ­¥ F-£àã¯¯®©. �¨­¨-
¬ «ì­ë¥ ­¥ F-£àã¯¯ë § ­¨¬ îâ ®¤­® ¨§ æ¥­âà «ì­ëå ¬¥áâ ¢ â¥®à¨¨ ª®­¥ç­ëå £àã¯¯, ¢ ¦­¥©è¨¥
¨§ ª®â®àëå | £àã¯¯ë �¬¨¤â  (¬¨­¨¬ «ì­ë¥ ­¥­¨«ì¯®â¥­â­ë¥ £àã¯¯ë) ¨ ¬¨­¨¬ «ì­ë¥ ­¥-
á¢¥àåà §à¥è¨¬ë¥ £àã¯¯ë. � ­­ ï à ¡®â  ¯®á¢ïé¥­  å à ªâ¥à¨§ æ¨¨ ¬¨­¨¬ «ì­ëå ­¥ F-£àã¯¯
á ¯®¬®éìî á¢®©áâ¢ ­¥ª®â®àëå ¬ ªá¨¬ «ì­ëå ¯®¤£àã¯¯ £àã¯¯ë. � ª á«¥¤áâ¢¨¥ ¨§ ¯®«ãç¥­­ëå
à¥§ã«ìâ â®¢ ¢ëâ¥ª ¥â ­®¢ ï å à ªâ¥à¨§ æ¨ï £àã¯¯ �¬¨¤â  ¨ ¬¨­¨¬ «ì­ëå ­¥á¢¥àåà §à¥è¨-
¬ëå £àã¯¯.

� à ¡®â¥ à áá¬ âà¨¢ îâáï â®«ìª® ª®­¥ç­ë¥ £àã¯¯ë. �á¥ ­¥®¡å®¤¨¬ë¥ ®¯à¥¤¥«¥­¨ï ¨ ®¡®-
§­ ç¥­¨ï ¬®¦­® ­ ©â¨ ¢ ¬®­®£à ä¨ïå [1], [2]. � ¯®¬­¨¬ «¨èì ­¥ª®â®àë¥ ®¯à¥¤¥«¥­¨ï.

�¯à¥¤¥«¥­¨¥ 1. �ãáâì F | ­¥ª®â®à ï ­¥¯ãáâ ï ä®à¬ æ¨ï. �®¤£àã¯¯  H £àã¯¯ë G ­ §ë-
¢ ¥âáï F-áã¡­®à¬ «ì­®©, ¥á«¨ áãé¥áâ¢ã¥â ¬ ªá¨¬ «ì­ ï æ¥¯ì ¯®¤£àã¯¯ G = K0 � K1 � � � � �
Kn = H â ª ï, çâ® KF

j�1 � Kj ¤«ï «î¡®£® j = 1; 2; : : : ; n.

�¯à¥¤¥«¥­¨¥ 2. �®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  H £àã¯¯ë G ­ §ë¢ ¥âáï á¢¥àåà §à¥è¨¬® ¢«®¦¥­-
­®© ¢ G, ¥á«¨ ç¥à¥§ ¯®¤£àã¯¯ã H ¬®¦­® ¯à®¢¥áâ¨ â ª®© £« ¢­ë© àï¤ £àã¯¯ë G, çâ® ¥£® ç áâì
H = H0 � H1 � � � � � Hk = 1 ¨¬¥¥â â®«ìª® ¯à®áâë¥ ¨­¤¥ªáë.

�§¢¥áâ­ 

�¥¬¬  1 ([2]). �ãáâì F | ­ á«¥¤áâ¢¥­­ ï ä®à¬ æ¨ï, â®£¤  á¯à ¢¥¤«¨¢ë ãâ¢¥à¦¤¥­¨ï

1) ¥á«¨ K | F-áã¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  £àã¯¯ë G,   M | ¯®¤£àã¯¯  ¨§ G, â® K \M |

F-áã¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¢ M ;
2) ¥á«¨ K | ¯®¤£àã¯¯  ¨§ G ¨ GF � K, â® K | F-áã¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¢ G;
3) ¥á«¨ H F-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ G,   K F-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ H, â® K | F-áã¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤-

£àã¯¯  £àã¯¯ë G.

�¥¬¬  2. �ãáâì F | ­¥¯ãáâ ï ­ á«¥¤áâ¢¥­­ ï ä®à¬ æ¨ï à §à¥è¨¬ëå £àã¯¯, ¨ ¯ãáâì G
á®¤¥à¦¨â F-¯®¤£àã¯¯ã B á® á¢®©áâ¢ ¬¨

1) jG:Bj = p�;
2) «î¡ ï ­¥¥¤¨­¨ç­ ï ¯®¤£àã¯¯  K � B F-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ G.

�®£¤  G | à §à¥è¨¬ ï £àã¯¯ .

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �ãáâì K | ­¥¥¤¨­¨ç­ ï á®¡áâ¢¥­­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§ B. � ª ª ª B 2 F ¨
F | ­ á«¥¤áâ¢¥­­ ï ä®à¬ æ¨ï, â® K 2 F. �®£« á­® ãá«®¢¨î K ï¢«ï¥âáï F-áã¡­®à¬ «ì­®© ¯®¤-
£àã¯¯®© £àã¯¯ëG. �¥¯¥àì ¨§ â®£® ä ªâ , çâ® F| à §à¥è¨¬ ï ä®à¬ æ¨ï, á«¥¤ã¥â à §à¥è¨¬®áâì
£àã¯¯ë G.

�ãáâì ¯®¤£àã¯¯  B ­¥ á®¤¥à¦¨â ­¥¥¤¨­¨ç­ëå á®¡áâ¢¥­­ëå ¯®¤£àã¯¯. �®£¤  B | £àã¯¯ 
¯à®áâ®£® ¯®àï¤ª . � íâ® §­ ç¨â, çâ® G | «¨¡® ¯à¨¬ à­ ï, «¨¡® ¡¨¯à¨¬ à­ ï £àã¯¯ . �«¥¤®¢ -
â¥«ì­®, G | à §à¥è¨¬ ï £àã¯¯ .
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�¥®à¥¬  1. �ãáâì F | «®ª «ì­ ï ­ á«¥¤áâ¢¥­­ ï ä®à¬ æ¨ï ¨ G | à §à¥è¨¬ ï £àã¯¯ .

�®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤  £àã¯¯  G ï¢«ï¥âáï ¬¨­¨¬ «ì­®© ­¥ F-£àã¯¯®©, ª®£¤ 

1) ¢ G áãé¥áâ¢ã¥â F- ¡­®à¬ «ì­ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï F-¯®¤£àã¯¯  M â ª ï, çâ®

(M=�(G))G=�(G) = 1;
2) «î¡ ï ­¥¥¤¨­¨ç­ ï ¯®¤£àã¯¯  K=�(G) �M=�(G) ï¢«ï¥âáï F-áã¡­®à¬ «ì­®© ¢ G=�(G);
3) �(G) = ZF

1
(G).

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �¥®¡å®¤¨¬®áâì. �ãáâì G | à §à¥è¨¬ ï ¬¨­¨¬ «ì­ ï ­¥ F-£àã¯¯ .
�ç¥¢¨¤­®, G=�(G) ï¢«ï¥âáï ¬¨­¨¬ «ì­®© ­¥ F-£àã¯¯®©. �®£¤  ¯® â¥®à¥¬¥ 1.5 ¨§ [3] G=�(G) =
GF�(G)=�(G)hM=�(G), £¤¥ GF�(G)=�(G) | ¥¤¨­áâ¢¥­­ ï ¬¨­¨¬ «ì­ ï ­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯-
¯  £àã¯¯ë G=�(G). �âáî¤  á«¥¤ã¥â, çâ® M=�(G) | ¬ ªá¨¬ «ì­ ï F- ¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯ 
¨§ G=�(G), ¯à¨ç¥¬ (M=�(G))G=�(G) = 1. �á­®, çâ® M | ¬ ªá¨¬ «ì­ ï F- ¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤-
£àã¯¯  £àã¯¯ë G.

�ãáâì K=�(G) | á®¡áâ¢¥­­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§ M=�(G). �®ª ¦¥¬, çâ® K=�(G) ï¢«ï¥âáï F-
áã¡­®à¬ «ì­®© ¯®¤£àã¯¯®© ¨§ G=�(G). �ç¥¢¨¤­®, GF�(G)=�(G) � K=�(G) = R | á®¡áâ¢¥­­ ï
¯®¤£àã¯¯  ¨§ G=�(G). �«¥¤®¢ â¥«ì­®, GF�(G)=�(G) �K=�(G) 2 F. �âáî¤  K=�(G) ï¢«ï¥âáï F-
áã¡­®à¬ «ì­®© ¢ R. �® «¥¬¬¥ 1 GF�(G)=�(G) �K=�(G) F-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ G=�(G). �® â®£¤  ¯®
«¥¬¬¥ 1 K=�(G) F-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ G=�(G). �®â ä ªâ, çâ® �(G) = ZF

1
(G), á«¥¤ã¥â ¨§ â¥®à¥¬ë

1.4 ¨§ [3].

�®áâ â®ç­®áâì. �¢¨¤ã â¥®à¥¬ë 1.4 ¨§ [3] ¨ â®£® ä ªâ , çâ® �(G) = ZF
1
(G), ¬®¦­® áç¨â âì,

çâ® �(G) = 1. �ãáâì N | ¬¨­¨¬ «ì­ ï ­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  £àã¯¯ë G. �®£¤  ¢ á¨«ã ãá«®-
¢¨ï 1) ¨¬¥¥¬ G = N hM . �®ª ¦¥¬ â¥¯¥àì, çâ® «î¡ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  H £àã¯¯ë G
¯à¨­ ¤«¥¦¨â F. � áá¬®âà¨¬ ¤¢  á«ãç ï.

a) N * H. �§ à §à¥è¨¬®áâ¨ G ¨ ¬¨­¨¬ «ì­®áâ¨ N á«¥¤ã¥â, çâ® G = N h H. �® â®£¤ 
¯®«ãç ¥¬ H 'M . �­ ç¨â, H 2 F.

¡) �ãáâìN � H. �®£¤ H = NT , £¤¥ T |­¥ª®â®à ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§M . �«¥¤®¢ â¥«ì­®, T 2 F. �
á¨«ã ãá«®¢¨ï 2) ¤®ª §ë¢ ¥¬®© â¥®à¥¬ë ¯®¤£àã¯¯  T ¡ã¤¥â F-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ G. � ¬¥â¨¬ â ª¦¥,
çâ® ¯® «¥¬¬¥ 1 T ¡ã¤¥â F-áã¡­®à¬ «ì­  ¨ ¢ H. �®£¤  ¯® â¥®à¥¬¥ 15.10 ¨§ [2] ¯®«ãç ¥¬ H 2 F.
�â ª, ¢á¥ á®¡áâ¢¥­­ë¥ ¯®¤£àã¯¯ë ¨§ G ¯à¨­ ¤«¥¦ â F. � ª ª ª ¢ G áãé¥áâ¢ã¥â ¬ ªá¨¬ «ì­ ï
F- ¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯ , â® G =2 F. �­ ç¨â, G | ¬¨­¨¬ «ì­ ï ­¥ F-£àã¯¯ .

�«¥¤áâ¢¨¥ 1. �àã¯¯  G â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤  ï¢«ï¥âáï £àã¯¯®© �¬¨¤â , ª®£¤ 

1) ¢ G áãé¥áâ¢ã¥â ­¥­®à¬ «ì­ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ­¨«ì¯®â¥­â­ ï ¯®¤£àã¯¯  M â ª ï, çâ®
(M=�(G))G=�(G) = 1, jG:M j = p�;

2) «î¡ ï ­¥¥¤¨­¨ç­ ï ¯®¤£àã¯¯  K=�(G) �M=�(G) N-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ G=�(G);
3) �(G) = Z(G).

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �§¢¥áâ­®, çâ® «î¡ ï F-áã¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  £àã¯¯ë G ¢ á«ãç ¥, ª®-
£¤  F = N, ï¢«ï¥âáï áã¡­®à¬ «ì­®© ¢ G. �¥¯¥àì ¤®ª § â¥«ìáâ¢® ¤ ­­®£® ãâ¢¥à¦¤¥­¨ï á«¥¤ã¥â
¨§ «¥¬¬ë 2 ¨ â¥®à¥¬ë 1 ¢ á«ãç ¥, ª®£¤  F = N.

�«¥¤áâ¢¨¥ 2. �àã¯¯  G â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤  ï¢«ï¥âáï ¬¨­¨¬ «ì­®© ­¥á¢¥àåà §à¥è¨¬®©
£àã¯¯®©, ª®£¤ 

1) ¢ G áãé¥áâ¢ã¥â â ª ï á¢¥àåà §à¥è¨¬ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  M , çâ® jG:M j = p�,
� > 1 ¨ (M=�(G))G=�(G) = 1;

2) ¤«ï «î¡®© ­¥¥¤¨­¨ç­®© ¯®¤£àã¯¯ë K=�(G) � M=�(G) áãé¥áâ¢ã¥â ¬ ªá¨¬ «ì­ ï
(G=�(G)�K=�(G))-æ¥¯ì, ª®â®à ï ¨¬¥¥â â®«ìª® ¯à®áâë¥ ¨­¤¥ªáë;

3) �(G) ¥áâì ¯à®¨§¢¥¤¥­¨¥ ¢á¥å á¢¥àåà §à¥è¨¬® ¢«®¦¥­­ëå ­®à¬ «ì­ëå ¯®¤£àã¯¯ £àã¯-
¯ë G.

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �§¢¥áâ­®, çâ® ¥á«¨ F | ä®à¬ æ¨ï ¢á¥å á¢¥àåà §à¥è¨¬ëå £àã¯¯, â® «î-
¡ ï F-áã¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  K ¨§ G ®¡« ¤ ¥â ¬ ªá¨¬ «ì­®© (G�K)-æ¥¯ìî, ª®â®à ï ¨¬¥¥â
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â®«ìª® ¯à®áâë¥ ¨­¤¥ªáë, ¨ «î¡ ï ­®à¬ «ì­ ï F-£¨¯¥àæ¥­âà «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§ G á¢¥àåà §à¥-
è¨¬® ¢«®¦¥­  ¢ G. �¥¯¥àì ¤®ª § â¥«ìáâ¢® ¤ ­­®£® ãâ¢¥à¦¤¥­¨ï á«¥¤ã¥â ¨§ «¥¬¬ë 2 ¨ â¥®à¥¬ë
1 ¢ á«ãç ¥, ª®£¤  F | ä®à¬ æ¨ï ¢á¥å á¢¥àåà §à¥è¨¬ëå £àã¯¯.

�¥®à¥¬  2. �ãáâì F | «®ª «ì­ ï ­ á«¥¤áâ¢¥­­ ï ä®à¬ æ¨ï. �®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤  G
ï¢«ï¥âáï ¬¨­¨¬ «ì­®© ­¥ F-£àã¯¯®© á à §à¥è¨¬ë¬ F-ª®à ¤¨ª «®¬, ª®£¤  ¢ë¯®«­ïîâáï á«¥-

¤ãîé¨¥ ãá«®¢¨ï :

1) ¢ G áãé¥áâ¢ã¥â ¬ ªá¨¬ «ì­ ï F- ¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  M â ª ï, çâ® M 2 F;
jG:M j = p�;

2) «î¡ ï ­¥¥¤¨­¨ç­ ï ¯®¤£àã¯¯  K=�(G) �M=�(G) F-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ G=�(G);
3) «î¡ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§ G, ­ ¤áâà®¥­­ ï ­ ¤ ­¥ª®â®à®© p-á¨«®¢áª®© ¯®¤£àã¯-

¯®© £àã¯¯ë G, F-­®à¬ «ì­  ¢ G;
4) �(G) = ZF

1
(G).

�®ª § â¥«ìáâ¢®. �¥®¡å®¤¨¬®áâì. �ãáâì G | ¬¨­¨¬ «ì­ ï ­¥ F-£àã¯¯  â ª ï, çâ® GF

à §à¥è¨¬ . �®£¤  ¯® â¥®à¥¬¥ 1.5 ¨§ [3] G=�(G) = GF�(G)=�(G) hM=�(G), £¤¥ GF�(G)=�(G)
| p-£àã¯¯ ,   M | F- ¡­®à¬ «ì­ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  G, ¯à¨ç¥¬ M 2 F. �â ª, ãá«®-
¢¨¥ 1) ¢ë¯®«­¥­®. � ª ¨ ¢ â¥®à¥¬¥ 1, ­¥âàã¤­® ¯®ª § âì, çâ® á¯à ¢¥¤«¨¢® ãá«®¢¨¥ 2). �ãáâì
H | ¯à®¨§¢®«ì­ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§ G, ­ ¤áâà®¥­­ ï ­ ¤ ­¥ª®â®à®© á¨«®¢áª®© p-
¯®¤£àã¯¯®© £àã¯¯ë G. �®£« á­® â¥®à¥¬¥ 1.1 ¨§ [3] GF ï¢«ï¥âáï p-£àã¯¯®©. �® â®£¤  GF � H,  
¯® ®¯à¥¤¥«¥­¨î 8.1 ¨§ [2] H F-­®à¬ «ì­  ¢ G. � ¢¥­áâ¢® �(G) = ZF

1
á«¥¤ã¥â ¨§ â¥®à¥¬ë 1.4 [3].

�®áâ â®ç­®áâì. � ª ª ª ¢ G áãé¥áâ¢ã¥â ¬ ªá¨¬ «ì­ ï F- ¡­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  M , â®
G =2 F. �®£« á­® â¥®à¥¬¥ 1.4 ¨§ [3] ¬®¦­® áç¨â âì, çâ® �(G) = 1. �®£« á­® ãá«®¢¨î 1) jG:M j =
p�. � ª ª ª G = GFM , â® GF

p 6= 1. �®ª ¦¥¬, çâ® GF
p | ­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  £àã¯¯ë G.

�® «¥¬¬¥ �à ââ¨­¨ G = GFNG(GF
p ). �®¯ãáâ¨¬, çâ® NG(GF

p ) 6= G. �ãáâì H | ¬ ªá¨¬ «ì­ ï
¯®¤£àã¯¯  £àã¯¯ë G, ª®â®à ï á®¤¥à¦¨â NG(GF

p ). �®£¤  G = GFH ¨ GF
p � H. �âáî¤  á«¥¤ã¥â,

çâ® jG:Hj ­¥ ¤¥«¨âáï ­  p. �®£¤  ¯® ãá«®¢¨î 3) H F-­®à¬ «ì­  ¢ G. �âáî¤  GF � H, çâ®
­¥¢®§¬®¦­®. �â ª, GF

p | ­®à¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§ G. �ãáâì N | ¬¨­¨¬ «ì­ ï ­®à¬ «ì­ ï
¯®¤£àã¯¯  £àã¯¯ë G, á®¤¥à¦ é ïáï ¢ GF

p . � ª ª ª N * �(G) = 1, â® ¢ á¨«ã á«¥¤áâ¢¨ï 8.1.2
¨§ [2] N ï¢«ï¥âáï F-íªáæ¥­âà «ì­ë¬ £« ¢­ë¬ ä ªâ®à®¬ £àã¯¯ë G. �®áª®«ìªã M ï¢«ï¥âáï F-
 ¡­®à¬ «ì­®© ¬ ªá¨¬ «ì­®© ¯®¤£àã¯¯®© £àã¯¯ë G ¨ M 2 F, â® ¢¢¨¤ã â¥®à¥¬ë 15.1 ¨§ [2] M
¥áâì F-¯à®¥ªâ®à £àã¯¯ë G. �§ â®£® ä ªâ , çâ® G = GF

pM , ¢ëâ¥ª ¥â, çâ® GF ­¨«ì¯®â¥­â­ . �®
á«¥¤áâ¢¨î 21.5.2 ¨§ [2] M ï¢«ï¥âáï F-­®à¬ «¨§ â®à®¬ £àã¯¯ë G. �®£¤  ¯® á«¥¤áâ¢¨î 21.1.1 ¨§
[2] M ¨§®«¨àã¥â ª ¦¤ë© F-íªáæ¥­âà «ì­ë© £« ¢­ë© ä ªâ®à G. �«¥¤®¢ â¥«ì­®, G = N hM .

�¥¯¥àì, ª ª ¨ ¢ â¥®à¥¬¥ 1, ­¥âàã¤­® ¯®ª § âì, çâ® G ï¢«ï¥âáï ¬¨­¨¬ «ì­®© ­¥ F-£àã¯¯®©.

�«¥¤áâ¢¨¥ 1. �àã¯¯  G â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤  ï¢«ï¥âáï £àã¯¯®© �¬¨¤â , ª®£¤ 

1) ¢ G áãé¥áâ¢ã¥â ­¥­®à¬ «ì­ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  M â ª ï, çâ® M ­¨«ì¯®â¥­â­ 
¨ jG:M j = p�;

2) «î¡ ï ­¥¥¤¨­¨ç­ ï ¯®¤£àã¯¯  K=�(G) �M=�(G) N-áã¡­®à¬ «ì­  ¢ G=�(G);
3) «î¡ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§ G, ­ ¤áâà®¥­­ ï ­ ¤ ­¥ª®â®à®© p-á¨«®¢áª®© ¯®¤£àã¯-

¯®© £àã¯¯ë G, ­®à¬ «ì­  ¢ G;
4) �(G) = Z(G).

�®ª § â¥«ìáâ¢® á«¥¤ã¥â ¨§ â¥®à¥¬ë 2 á ãç¥â®¬ «¥¬¬ë 2 ¢ á«ãç ¥, ª®£¤  F | ä®à¬ æ¨ï ¢á¥å
­¨«ì¯®â¥­â­ëå £àã¯¯.

�«¥¤áâ¢¨¥ 2. �àã¯¯  G â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤  ï¢«ï¥âáï ¬¨­¨¬ «ì­®© ­¥á¢¥àåà §à¥è¨¬®©
£àã¯¯®©, ª®£¤ 

1) ¢ G áãé¥áâ¢ã¥â á¢¥àåà §à¥è¨¬ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  M â ª ï, çâ® jG:M j = p�,
� � 1;
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2) ¤«ï «î¡®© ­¥¥¤¨­¨ç­®© ¯®¤£àã¯¯ë K=�(G) � M=�(G) áãé¥áâ¢ã¥â ¬ ªá¨¬ «ì­ ï
(G=�(G)�K=�(G))-æ¥¯ì, ª®â®à ï ¨¬¥¥â â®«ìª® ¯à®áâë¥ ¨­¤¥ªáë;

3) «î¡ ï ¬ ªá¨¬ «ì­ ï ¯®¤£àã¯¯  ¨§ G, ­ ¤áâà®¥­­ ï ­ ¤ ­¥ª®â®à®© p-á¨«®¢áª®© ¯®¤£àã¯-
¯®© £àã¯¯ë G, ¨¬¥¥â ¯à®áâ®© ¨­¤¥ªá;

4) �(G) ¥áâì ¯à®¨§¢¥¤¥­¨¥ ¢á¥å á¢¥àåà §à¥è¨¬® ¢«®¦¥­­ëå ­®à¬ «ì­ëå ¯®¤£àã¯¯ £àã¯¯ë
G.

�®ª § â¥«ìáâ¢® á«¥¤ã¥â ¨§ â¥®à¥¬ë 2 á ãç¥â®¬ «¥¬¬ë 2 ¢ á«ãç ¥, ª®£¤  F | ä®à¬ æ¨ï ¢á¥å
á¢¥àåà §à¥è¨¬ëå £àã¯¯.
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