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�®¤ ¡ §¨á®¬ ¯®¨¬ ¥¬ ª®¥çãî ¯®«ãî á¨áâ¥¬ã ¡ã«¥¢ëå äãªæ¨©.
�ã«¥¢  äãªæ¨ï  §ë¢ ¥âáï ¡¥á¯®¢â®à®© ¢ ¡ §¨á¥ B, ¥á«¨ ¥¥ ¬®¦® ¯à¥¤áâ ¢¨âì ¢ íâ®¬

¡ §¨á¥ â¥à¬®¬ (ä®à¬ã«®©), ¢ ª®â®à®¬ ª ¦¤ ï ¯¥à¥¬¥ ï ¢áâà¥ç ¥âáï ¥ ¡®«¥¥ ®¤®£® à § . �
¯à®â¨¢®¬ á«ãç ¥ ®   §ë¢ ¥âáï ¯®¢â®à®© ¢ B.

�ã«¥¢  äãªæ¨ï  §ë¢ ¥âáï á« ¡®¯®¢â®à®© ¢ ¡ §¨á¥ B, ¥á«¨ ¥¥ «î¡ ï ®áâ â®ç ï ¯®¤äãª-
æ¨ï ï¢«ï¥âáï ¡¥á¯®¢â®à®©,   á ¬  ®  ¯®¢â®à  ¢ ¡ §¨á¥ B.

�®¤ á«®¦®áâìî L(�) â¥à¬  � ¯®¨¬ ¥¬ ç¨á«® ¢á¥å ¢å®¦¤¥¨© ¯¥à¥¬¥ëå ¢ �. �«®¦®-

áâìî LB(f) ¡ã«¥¢®© äãªæ¨¨ f ¢ ¡ §¨á¥ B  §ë¢ ¥âáï  ¨¬¥ìè¥¥ § ç¥¨¥ L(�) ¯à¨ ãá«®¢¨¨,
çâ® â¥à¬ � ¢ ¡ §¨á¥ B ¯à¥¤áâ ¢«ï¥â äãªæ¨î f .

�à¨ áà ¢¥¨¨ ¡ §¨á®¢ ¯® á«®¦®áâ¨ ¯à¥¤áâ ¢«¥¨© ¡ã«¥¢ëå äãªæ¨© â¥à¬ ¬¨   ¬®¦¥-
áâ¢¥ ¢á¥å ¡ §¨á®¢ ¢¢®¤¨âáï ç áâ¨çë© ¯®àï¤®ª: B1 � B2, ¥á«¨ áãé¥áâ¢ã¥â ç¨á«® c â ª®¥, çâ®
LB1

(f) � cLB2
(f) ¤«ï «î¡®© ¡ã«¥¢®© äãªæ¨¨ f , £®¢®àïâ, B1 ¯à¥¤è¥áâ¢ã¥â B2. �á«¨ B1 � B2

¨ B2 � B1, â® ¡ §¨áë B1 ¨ B2  §ë¢ îâáï íª¢¨¢ «¥âë¬¨. �á«¨ B1 � B2 ¨ B2 6� B1, â® ¯¨è¥¬
B1 < B2 ¨ £®¢®à¨¬, çâ® B1 áâà®£® ¯à¥¤è¥áâ¢ã¥â B2. � ª¦¥ £®¢®à¨¬, çâ® B1 ¥¯®áà¥¤áâ¢¥®

¯à¥¤è¥áâ¢ã¥â B2, ¥á«¨ B1 < B2 ¨ ¥ áãé¥áâ¢ã¥â ¡ §¨á  B â ª®£®, çâ® B1 < B < B2.
� ª¨¬ ®¡à §®¬, ¬®¦¥áâ¢® ¡ §¨á®¢ à §¡¨â®   ª« ááë íª¢¨¢ «¥â®áâ¨. � [1] ¤®ª § ®, çâ® ¢

ª ¦¤®¬ ª« áá¥ ¡ §¨á®¢ ¬®¦® ãª § âì ª ®¨ç¥áª¨© ¢¨¤ ª« áá , ¯à¨ç¥¬ ¥á«¨ ¡ §¨á B ¥¯®áà¥¤-
áâ¢¥® ¯à¥¤è¥áâ¢ã¥â ¡ §¨áã B0, â® ª ®¨ç¥áª¨© ¢¨¤ B á®¤¥à¦¨â   ®¤ã äãªæ¨î ¡®«ìè¥,
ç¥¬ ª ®¨ç¥áª¨© ¢¨¤ B0,   íâ  äãªæ¨ï ï¢«ï¥âáï á« ¡®¯®¢â®à®© ¢ ¡ §¨á¥, ª ®¨ç¥áª®¬ ¤«ï
B0.

�.�.�ã¯ ®¢ë¬ § ¬¥ç¥® (á¬. [2]), çâ® ¡ §¨á B0 = f_; �;�; 0; 1g ï¢«ï¥âáï  ¨¡®«ìè¨¬ í«¥-
¬¥â®¬ ¯à¨ ¢¢¥¤¥®¬ ¯®àï¤ª¥, â. ¥. ª« áá ¡ §¨á®¢, íª¢¨¢ «¥âëå ¡ §¨áã B0, á ¬ë© \¯«®å®©"
¯® á«®¦®áâ¨ à¥ «¨§ æ¨¨ ¡ã«¥¢ëå äãªæ¨© â¥à¬ ¬¨. �â¨ ¡ §¨áë  §®¢¥¬ ¡ §¨á ¬¨ ã«¥¢®£®

ïàãá . �â¬¥â¨¬, çâ® ¡ §¨á B0 ª ®¨ç¥áª¨© ¤«ï á¢®¥£® ª« áá .
� §¨á ¬¨ k-£® ïàãá  (k > 0)  §ë¢ îâáï ¢á¥ ¡ §¨áë, ¥¯®áà¥¤áâ¢¥® ¯à¥¤è¥áâ¢ãîé¨¥ ¢á¥¬

¡ §¨á ¬ (k � 1)-£® ïàãá .

�¢¥¤¥¬ ®¡®§ ç¥¨¥ x� =

(
x; ¥á«¨ � = 1;

x; ¥á«¨ � = 0:
�ãªæ¨¨ f ¨ g  §ë¢ îâáï ®¤®â¨¯ë¬¨, ¥á«¨ f(x1; : : : ; xn) = g(x�1i1 ; : : : ; x

�n

in
), £¤¥ (i1; : : : ; in) |

¯à®¨§¢®«ì ï ¯¥à¥áâ ®¢ª  ç¨á¥« ®â 1 ¤® n.
�ãªæ¨¨ f ¨ g  §ë¢ îâáï ®¡®¡é¥® ®¤®â¨¯ë¬¨, ¥á«¨ f ®¤®â¨¯  ª g ¨«¨ g. �ç¥¢¨¤®,

çâ®   ¬®¦¥áâ¢¥ ¡ã«¥¢ëå äãªæ¨© ®â®è¥¨¥ ®¡®¡é¥®© ®¤®â¨¯®áâ¨ ï¢«ï¥âáï ®â®è¥¨¥¬
íª¢¨¢ «¥â®áâ¨.

� à ¡®â¥ [3] ¯®«ãç¥® ®¯¨á ¨¥ ¢á¥å ®¡®¡é¥ëå â¨¯®¢ äãªæ¨©, á« ¡®¯®¢â®àëå ¢ ¡ §¨-
á¥ B0,   ª ª á«¥¤áâ¢¨¥ | ª ®¨ç¥áª¨å ¡ §¨á®¢ ¯¥à¢®£® ïàãá . � ¬¥â¨¬, çâ® ¯à¨ ¤®¡ ¢«¥¨¨
ª ¡ §¨áã B0 à §ëå ¯® â¨¯ã á« ¡®¯®¢â®àëå äãªæ¨© ¯®«ãç îâáï ¡ §¨áë ¨§ à §ëå ª« áá®¢
íª¢¨¢ «¥â®áâ¨. �®íâ®¬ã ã¦¥ ¢ ¯¥à¢®¬ ïàãá¥ ¨¬¥¥âáï áç¥â®¥ ç¨á«® à §«¨çëå ª« áá®¢ íª¢¨-
¢ «¥â®áâ¨ ¡ §¨á®¢.

�áâ¥áâ¢¥®, ¢®§¨ª ¢®¯à®á ¨§ãç¥¨ï ¡ §¨á®¢ ¢â®à®£® ïàãá . � áâì íâ¨å ¡ §¨á®¢ ã¤ «®áì
®¯¨á âì ¢ [4]{[7].

81



�  áâ®ïé¥¬ã ¬®¬¥âã  ¢â®à®¬  ©¤¥ë ¢á¥ á« ¡®¯®¢â®àë¥ äãªæ¨¨ ¢ ª ®¨ç¥áª¨å ¡ -
§¨á å ¯¥à¢®£® ïàãá , â¥¬ á ¬ë¬, ®¯¨á ¨¥ ¡ §¨á®¢ ¢â®à®£® ïàãá  § ¢¥àè¥®.

�¨¦¥ á«¥¤ã¥â ®¤¨ ¨§ à¥§ã«ìâ â®¢, ¯®«ãç¥ëå  ¢â®à®¬ ¯® ¤ ®© ¯à®¡«¥¬¥.

�¥®à¥¬ . �¨áâ¥¬  ¡ã«¥¢ëå äãªæ¨©

x1(x2 _ x3x4) _ x5(x3 _ x2x4);

x1(x2 _ � � � _ xn) _ x2 � : : : � xn; n � 3;

x1(x2 _ x3 � : : : � xn) _ x2 � x3 � : : : � xn; n � 3;

x1 � : : : � xn _ x1 � : : : � xn; n � 2;

x1g(x2; : : : ; x5) _ x1g(x3; x2; x5; x4);

x1g(x2; : : : ; x5) _ x1x3x5(x2 _ x4);

x1g(x2; : : : ; x5) _ x1(x2x3 _ x4x5);

x1g(x2; : : : ; x5) _ x1x3(x2 _ x4x5);

x1x2g(x3; : : : ; x6) _ x1g(x2x3; x4; x5; x6)

ï¢«ï¥âáï ¯®«®© á¨áâ¥¬®© ¯à¥¤áâ ¢¨â¥«¥© ª« áá®¢ íª¢¨¢ «¥â®áâ¨ ¯® ®â®è¥¨î ®¡®¡é¥-

®© ®¤®â¨¯®áâ¨ ¤«ï äãªæ¨©, á« ¡®¯®¢â®àëå ¢ ¡ §¨á¥ B = B0 [ fgg, £¤¥ g(x1; : : : ; x4) =
x1(x2 _ x3) _ x3x4.
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